
n2 − 19952

n2 − 19942
=

(n− 1995)(n+ 1995)

(n− 1994)(n+ 1994)
,

így tetsz®leges 1995 < k ≤ l egészekre:

l∏

n=k

n2 − 19952

n2 − 19942
=

l∏
n=k

(n− 1995)

l∏
n=k

(n− 1994)

·

l∏
n=k

(n+ 1995)

l∏
n=k

(n+ 1994)

=
(k − 1995)(l+ 1995)

(l − 1994)(k + 1994)

Tehát minden

(k − 1995)(l+ 1995)

(l − 1994)(k+ 1995)
alakú szám el®áll véges sok

n2 − 19952

n2 − 19942
alakú szám szorzataként. Legyen m tet-

sz®leges pozitív egész, és

k = 3989m+ 1994, l = 3989 · (3989m2 + 3988m− 1) + 1994

(ekkor az 1995 < k ≤ l feltétel teljesül). Ezt behelyettesítve:

(k − 1995)(l+ 1995)

(l − 1994)(k + 1994)
=

=
(3989m− 1)

3989(3989m2 + 3988m− 1)
·
3989 · (3989m2 + 3988m− 1) + 3989

3989m+ 3988
=

=
(3989m− 1)m

3989m2 + 3988m− 1
=

m

m+ 1
.

Tehát minden

m

m+ 1
alakú szám el®áll. Tetsz®leges 0 <

p

q
< 1 raionális számra

p

q
=

p

p+ 1
·
p+ 1

p+ 2
· · · · ·

q − 1

q
.

Ezzel bebizonyítottuk, hogy tetsz®leges 0 és 1 közötti raionális számot megkaphatunk

n2 − 19952

n2 − 19942
alakú számok

szorzataként. Másrészt 0 <
n2 − 19952

n2 − 19942
< 1 és raionális, ilyen számok szorzata nyilván sak 0 és 1 közötti raionális

szám lehet.
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