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A feladatot vektorok segitségével oldjuk meg. Jeloljiik az A; B;Cy haromszog sulypontjat O-val, az OA; vektort
a-val, az OA, vektort pedig b-vel. Tetszdleges v vektor esetén jeldlje v/ a v vektor +120°-os elforgatasaval kapott
vektort. Mivel az A; B1C1 és A3 BoCs is O kozéppontu szabalyos haromszogek, ezért

OBy =a', OCi=(a')Y=a" OBy=b ¢é 0C;=0b".

A 120°-o0s forgatas tulajdonsagaibol kovetkezik, hogy

(i) minden v és w vektor, valamint A valos szdm esetén: (v + Aw)’ = v/ + Aw';
(ii) egy DEF haromszog pontosan akkor szabalyos és pozitiv koriljarasa, ha (ﬁ)' = ﬁ;

(iii) minden v vektor esetén v + v/ + v’ = 0.
Ezen allitasokat az olvas6é — az 1-3. abrak segitségével — konnyen belathatja.

Legyen P az a pont, amelyre az Ay A3 P haromszog szabalyos és pozitiv koriiljarasa. Megmutatjuk, hogy ekkor a
PB,C; haromszog is ilyen.

(ii) alapjan a P pont definiciojabol kovetkezik, hogy OP — O—Ag> + 1@ =b+ @TAQ)’ = bib —a)’. Vagyis
(i)-t felhasznalva: 0P =b + b’ —a’. Allitasunk igazolasahoz elegendd belatnunk, hogy (Cﬁ))’ = PB,. Tudjuk, hogy
Cﬁ — 0P - O—C'l> =(b+b —a')—a", ¢s P—Bg> = 0—32> 0P =1 — (b + b’ —a’), tehat elegend6 megmutatnunk,

hogy
b+b'—a’"—a" =—_b+a

vagy ami ezzel ekvivalens:
b+b/ +b” — (a+al+a/1)l'

Ez viszont igaz, mert (iii) szerint mindkét oldalon a 0 all.
Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. A megoldas soran nem hasznéltuk ki, hogy az A; B1C1 haromszoget a sulypontja koriil hany fokkal
forgattuk el és milyen aranyban nagyitottuk. Feladatunk allitasa tetszéleges szogi elforgatas és tetszéleges aranyu
nagyitas esetén is igaz.
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