Legyen XY Z egy olyan szabalyos haromszog, amelynek XY oldala C-re, Y Z oldala A-ra, ZX oldala pedig B-re
illeszkedik. Mivel a szabalyos haromszogek egymashoz hasonloak, ezért XY Z teriilete akkor a lehetd legnagyobb, ha
oldala — pl. YZ — a lehet& legnagyobb.

Mivel Z-b6l az AB szakasz 60°-os szOgben latszik, ezért Z rajta van az AB szakaszhoz tartozo 60°-os latokoriven.
Ugyanigy Y rajta van az AC szakaszhoz tartozd 60°-os latokoriven, A két latokorivet tartalmazéd korok A-t6l kiilon-
b6z6 metszéspontja legyen P. Mivel ABC' hegyesszogt, ezért P az ABC haromszog bels§ pontja (1. dbra), tovabba

APB<« = 180° - AZ B« = 120°,
APC« = 180° - AY C« = 120°,
és ezért BPC« = 360° —

—APB< — APC<q = 120°. (P az ABC haromsz0g un. izogondlis pontja, az a pont, amelybdl a haromsz6g mind-
harom oldala ugyanakkora szogben latszik.)

Megmutatjuk, hogy Y Z akkor maximélis, ha mer¢leges AP-re.

Legyenek Y77, az AP-re merGleges, Yo7 pedig egy AP-re nem merdleges, A-n dtmend szakaszok, amelyek vég-
pontjai az AC, illetve az AB szakasznak 60°-os latokorivén vannak (2. dbra).

Ekkor AY; P<< = AY>o P< és AZ1 P = AZsP<, mivel azonos iven nyugvo keriileti szogek. Emiatt a Z1Y1 P és a ZoY5 P
haromszogek hasonloak. Mivel PAY;< = 90°, ezért PY; a kor atmérdje, tehat PY; > PYs (ugyanigy PZ; is atmér6
a masik latokorben). Hasonlo haromszoégekben a megfelels oldalak aranya megegyezik, igy Y171 > Y5 Z5.

Ezek alapjan a szerkesztést a kovetkezGképpen végezhetjiik: Az AB és az AC oldalakra — kifelé — szabalyos harom-
szogeket szerkesztiink, majd a haromszogek koriilirt koreit is megszerkesztjiik. A két kor A-t6l kiillonbo6z6 metszéspontja
P. Az AP-re A-ban allitott merdleges és a két kor méasodik metszéspontjai Y és Z. A ZB és Y C egyenesek metszés-
pontja X. Az igy szerkesztett XY Z haromszog szabalyos, mert AYC< = AZB< = 60° (a szerkesztés miatt), ezért
BXC< is 60°-0s. Teriilete a lehet6 legnagyobb, mert a fenti bizonyitasbol kovetkezik, hogy Y Z hossza maximalis.

Megjegyzés. Egyszertien belathato, hogy XZ 1 PB és XY 1 PC is teljesiil, tehat a szerkesztés sordn az A csicsnak
csak latszolag volt kitiintetett szerepe.
Formanek Csaba (Szeged, Radnoti M. Gimn. III. o.t.) dolgozata alapjan
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