I. megoldas. Ismert, hogy egy haromszog pontosan akkor hegyesszogi, ha (egyik) legnagyobb oldalanak négy-
zete kisebb, mint a masik két oldal négyzetének dsszege. Ha ¢® = a® + b?, akkor ¢ a haromszog legnagyobb oldala.
Megmutatjuk, hogy ¢? < a2 + b%.

A & = a3 + b egyenlSség mindkét oldalat c-vel osztva, majd felhasznélva, hogy ¢ > a és ¢ > b:
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Tehat a haromszog hegyesszogi.
Szalai-Dobos Andrds (Szekszard, Garay J. Gimn., II. o.t.) dolgozata alapjan

II. megoldas. A ¢® < a? + b? egyenlStlenséget bizonyitjuk masképpen. A feltételbsl kovetkezik, hogy ¢® =
{/ (a3 + b3)*. Elegend6 tehat megmutatnunk, hogy

v/ (a3 + b3)2 <a?+ b7,
vagy ami ezzel ekvivalens:
(@® +b%)" < (> + 7).
A hatvanyozast elvégezve és rendezve az egyenlGtlenséget, kapjuk, hogy
0 < 3a’b® + 3a’b* — 2a°b°.
Ez az egyenl6tlenség viszont nyilvanvaldan teljesiil, mert
3ab? + 3ab* — 2a°b® = a®b? (3a® + 3b> — 2ab) = a’b” ((a — b)? + 2a° + 2b%) .

Tehat a haromszog hegyesszogi.
Megjegyzés. Ha n > 2 természetes szam, és az a, b, ¢ oldalu haromszogre teljesiil, hogy a” + b" = ", akkor a

haromszog hegyesszogt. Ez legegyszertibben az I. megoldasban szereplé modszerrel lathaté be:
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