Mivel x +y 4+ z = 0, a harom szam kozott biztosan van két olyan, amelyek szorzata nemnegativ. Az egyenlGtlenség
szimmetrija miatt feltehetjiik, hogy xy > 0. A haromszog-egyenlGtlenség szerint 0 < ¢ < a + b. Ezért

(1) Ay < (a +b)%xy.
A bizonyitando egyenlStlenséget z = —(x + y) felhasznalasaval a kévetkez6 modon irhatjuk:
a’yz + bz + Fay = —ad’zy — a*y? — v?2? — bPay + oy <0.

Vagyis:
Ary < a’xy + a®y? + b2a® + by,

Ehelyett (1) miatt elegendd belatnunk, hogy
(a +b)%xy < a’zy + a®y* + b22? + b2xy.
A bal oldalon elvégezve a négyzetreemelést, majd rendezve az egyenlGtlenséget, kapjuk a
0 < a?y? + b*x? — 2abry = (ay — bx)?

egyenl6tlenséget, ami nyilvanvaléan igaz.

Ezzel a feladat allitasat belattuk. A felhasznalt haromszog-egyenlStlenség szigoru volta miatt egyenlség csak akkor
allhat, ha x, y, z valamelyike nulla. Ha példaul = = 0, akkor a’yz = 0-bol y vagy z nulla, ekkor viszont a harmadik
szam is nulla. Egyenlség tehat csak a trividlis = y = z = 0 esetben all fenn.



