Megjegyzés. A megoldas soran szomszédosnak olyan mezdket neveziink, amelyek élben vagy csicsban csatlakoztak
egymashoz. Amennyiben csak az élben csatlakozast tekintenénk, a feladat trividlisan megoldhato lenne (pl. egy-egy
sorba minden masodik helyre csupa sotét, ill. csupa vildgos figurat téve). Akik igy oldottak meg a feladatot, nem
kaptak pontot.

Megoldas. A kozolt megoldasban a kovetkezd, altalanosabb allitast fogjuk igazolni: ha n > 2, n # 4k + 2,
2

akkor az n x n-es sakktablara fel lehet allitani {%] babut ugy, hogy ezeknek a fele s6tét, a fele vilagos, és minden

2
n
figuranak ugyanannyi vilagos szomszédja van, mint sotét, mig n = 4k + 2-re {7] + 2 szamut, illetve erre mutatunk

n2
egy [7} — 2-es elhelyezést is.

2 2 2
Elgszor igazoljuk azt, hogy {%] mindig paros: ha n = 2k, akkor {%] = 2k?, mig n = 2k + 1 esetén {%] =

4k + 4k + 1 5 - ) ) ) L
— 5 | = 2k* + 2k, mindkét esetben paros az eredmény. Ezek utdn megadunk egy-egy elhelyezési modot az
n=3,4,5, 6 esetekre (1. dbra):
Ha n > 6, akkor az n x n-es problémat visszavezetjiik egy (n—4) x (n—4)-es elhelyezésre. A széleken levé mezdkre (a
sarkok kivételével) felvaltva két sotét és két vilagos babut tesziink (akarcsak az 1. dbra 2. és 5. tablajan): ez lehetséges,

hiszen Osszesen 4(n — 2) helyiink van. A kovetkez6 ,egy szélességii keretbe” nem tesziink babut, majd a fennmarado
—4 2 —4 2
(n—4) x (n —4)-es tablara elhelyeziink [%} , illetve [%] +2 babut. Amennyiben n —4 > 6, akkor ismét

egy kettG szélességi keretet toltiink be, és utéana az (n — 8) X (n — 8)-as tabla elrendezését hasznaljuk. Nyilvanvalo,
hogy a babuk elhelyezése igy megfeleld.

Egyetlen dolog szorul mar csak bizonyitasra: az, hogy az n X n-es tablara valéban annyi babut tettiink, mint
amennyit kellett. Ehhez azt sziikséges megmutatni, hogy

5] [#57

fennall. Az n = 2k esetben:

2k — 4)2 .
[%] +4(2k —2) = 2(k — 2)% + 4(2k — 2) = 2k — 8k + 8 + 8k — 8 = 2% = [%]
mig az n = 2k + 1 esetben:
_ 32)2 )
[(%T?))} A2k —1) = 2k% — 6k + 4+ 4(2k — 1) = 2k + 2k = [%]

Ezzel allitasunkat igazoltuk.

A teljesség kedvéért a dolgozatokbol lassunk néhany konkrét elhelyezést az n = 8 esetben (2. dbra):

(Aki legalabb egy jo elhelyezést mutatott, megkapta az 5 pontot.)

A 2. abra legutolso rajzanak kis modositasaval lathato, hogy még 34 babu is elhelyezhets. (Esetleg tobb is?) Egyéb-
ként a kittizéssel egyid6ben megjelent , Kirdlyok korei” cimd cikkbél kideriil, hogy nem adhaté meg olyan megoldas,
ahol a babuk egyetlen zart lancot alkotnak.

Szita Istvin (Kérmend, Kolcsey F. Gimn., III. o.t.)  Nyakas Péter (Zalaegerszeg, Zrinyi M. Gimn., III. o.t.)
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