Tegytiik fol, hogy valamely A = 100a+ 10b+ ¢ primszam esetén van racionalis gyok, azaz léteznek olyan p, q egészek,

(p, q) = 1, hogy ,
a <£) + bg +c¢=0.
q q

Lathato, hogy sziikségképpen b < 0, vagyis feltehetjiik, hogy p > 0, ¢ < 0. Az egyenletet ¢*-tel szorozva:
q

(1) ap? + bpq + cq® = 0.

Megyvizsgalva a p-vel és g-val valé oszthatosagot, azt kapjuk, hogy ¢ | a és p | ¢, vagyis a = kq, ¢ = lp. Mivel a, ¢ > 0,
azért k < 0ésl > 0.
(1)-bol kifejezve ap-t és ezt pA-ba irva, majd atrendezve:

pA =100 (—bg — Ig*) + 10bp + Ip* == 10b(p — 10¢) + [ (p*> — 100¢>) = (p — 10¢)(10b + Ip + 10lq).

A jobb oldal oszthaté (p — 10g)-val, igy a bal oldal is. Azonban p — 10g > p, tehat p — 10q |/p. Ez azt jelenti, hogy
p — 10q és A nem relativ primek, ami viszont csak gy lehet — lévén A primszam —, ha p — 10q oszthato A-val. Am ez
lehetetlen, mert

A = 100kq + 10b + Ip > —10q + p,

hiszen 100k < —100, és igy 100kq > —100g > —10q, valamint [p > p. Ellentmondéasra jutottunk, tehat nem létezhet
olyan haromjegyt primszam, amelynek a, b, ¢ jegyeire az az? + bz + ¢ = 0 egyenletnek lenne racionalis megoldasa.

Megjegyzés. A masodfoki egyenlet megoldoképletét hasznalva is célhoz érhetiink: abbdl ugyanis lathatd, hogy
b? — 4ac négyzetszam kell legyen. Ez pedig viszonylag egyszeriien végignézhets az 6sszes haromjegyi primszamra.



