Sajnos kimaradt a feladat szdvegébdl az a feltétel, hogy x és y pozitiv szamok. Enélkiil elég kénnyd az allitast
cafolni: az z = —6, y = 7 valasztassal példaul

(z+y)° 2" +y"

teljesiil. Aki egy ilyen ellenpéldat bekiildott, természetesen a maximalis pontszamot kapta. Sokan viszont megoldottik
magat az ,eredeti” feladatot is; és a tovabbiakban mi is erre kozliink egy bizonyitést.

Vezessiik be az +y = k, y = [ jelolést. Mivel x és y relativ primek, igy k és [ is azok. Vizsgaljuk meg, fennéllhat-e
a

B (k=D +1"

relacio.

Legyen elGszor n paros. A binomialis tétel szerint (k—1)"+1" = k™ —nk™ '+ - - —nkl" 141" +1", ez akkor oszthato
k-val, ha 2 -I" is oszthato vele. Viszont (k, [) = 1 miatt ez csak ugy lehet, ha k | 2. Azonban k =z +y >1+1=2
(felhasznalva a pozitivitast), vagyis sziikségképpen = = y = 1. Beirva ezt az oszthatosagba:

22 1" +1" =2,

ami nem teljesiil. A paros esetben tehét igaz az allitas.
Legyen ezutan n paratlan. Ismét a binomidlis tételt hasznalva,
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Ez akkor oszthaté k3-nel, ha nl™ 2 <— k+ l> oszthaté k-nel. Mivel (k, I) = 1, azért k és [" ™2 <_n 5 k+ l>

is relativ primek, tehat sziikségképpen k> | n. Ez viszont k > 2 miatt ellentmond n négyzetmentességének. Ezzel az
allitadst minden esetben igazoltuk.
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