Induljunk ki az
(1) z=a+Vz

egyenletbl. Ez csak x > 0 esetén értelmezett. Ebb6l a + v/ = x > 0 miatt gydkdt vonhatunk:

Vz=y/a+Vz,

majd ezt (1)-be visszahelyettesitve

(2) r=a+\/a++z

adodik. Tehat, ha x megoldéasa (1)-nek, akkor (2)-nek is.
Nézziik most a forditott iranyt. Legyen x megoldasa a (2) egyenletnek. Ekkor

(3) r—a=+la++x >0,

ezt négyzetre emelve és kifejtve, majd szorzatta alakitva:

2?2 +a® —2ax = a+ 7,

(r—a—Vz)(z—a+Vz+1)=0.
Ebbél kovetkezik, hogy © — a — v/2 = 0 vagy « — a + +/x + 1 = 0. Az utébbi eset nem lehetséges, mert kiilénben
r—a=-1—+yx<0
teljesiilne, ami ellentmond (3)-nak. Tehat sziikségképpen
x—a—+T=0,

és ez éppen azt jelenti, hogy x megoldasa az (1) egyenletnek is.
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