I. megoldas. Tiikrozziik a haromszoget a c oldal felezGpontjara. Igy egy olyan paralelogrammat kapunk, amelynek
szemkozti oldalai a és b, egyik atloja c, a masik atldja pedig 2s. hosszisaga, ahol s. az eredeti haromszog c-hez
tartozo sulyvonalanak a hossza (1. dbra). Tudjuk, hogy a paralelogramma oldalainak négyzetOsszege egyenls az atlok

négyzetosszegével, ezért
2(a® + b%) = ¢ + 452
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1. dbra

Vagyis 2(a® + b?) — ¢ = 4s% > 0, amibdl rogton adodik a bizonyitando allitas. Mivel s2 tetszGlegesen kicsi lehet,
azért a fenti Osszefliggésbdl az is kovetkezik, hogy nem irhatunk 2-nél kisebb szorzot.

Krizsin Arpdn (Domboévéar, Illyés Gy. Gimn., II. o.t.) dolgozata alapjan

I1. megoldas. A haromszog-egyenlétlenséghdl kovetkezik, hogy (a+b)? > ¢?. Ugyanakkor nyilvanvaléan (a—b)? >

0. E két egyenl6tlenséget 0sszeadva éppen a bizonyitand6é allitast kapjuk:
(a+0)*+ (a —b)* =2(a® +b*) > 2.
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2. dbra

Megmutatjuk, hogy tetszdleges 0 < € < 2 szamhoz van olyan haromszog, amelynek oldalaira
(2 —¢e)(a® +b*) =2,
azaz az eredeti egyenl6tlenségben a bal oldalon nem irhatunk 2-nél kisebb szorzét. Tekintsiik azt az egyenlS szara

haromszdget, amelyben a = b, az alaphoz tartoz6 magassag pedig m = \/g a (2. dbra). Ekkor Pitagorasz tétele szerint
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