I. megoldas. A feladat megoldéasahoz sziikségiink lesz egy egyszertd ismeretre. A szokéasos jelolésekkel a haromszog
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teriilete kétféleképpen folirva: e _ e Bhbel
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(1) a-b=2Rm..

Az dbra jeloléseit hasznalva alkalmazzuk (1)-et az ABD és BC'D haromszogekre:
(2) AB-DA =2AM, illetve BC-CD = 2CN.
A feladat feltétele és (2) szerint AB - BC - CD - DA =2AM - 2CN > 4, amibdl

1
. > > —.
(3) AM-CN 21,  CN ==

1
Mivel a kor atmérsje 2, AM + CN < 2, amibdl (3) alapjan AM + i < 2. Ismeretes, hogy pozitiv szdm és

1
reciprokénak Gsszege legaldbb 2, ezért el6bbi eredményiinkkel 2 < AM + i < 2. Ez akkor és csak akkor lehetséges,

1
ha AM = i 1. Ebbdl az is lathato, hogy CN =1, és M, N egybeesik a kor kézéppontjaval. De akkor AC és BD

a kor két egymasra meréleges atmérdje, amibgl kdvetkezik, hogy ABC D négyzet.
Horvdth Gabor (Debrecen, Fazekas M. Gimn., L. o.t.)

II. megoldas. A négyszog oldalai nemnegativ szamok, ezért a szamtani és mértani kozép kozotti egyenltlenség
AB-CD+ BC-DA
szerint: \/(AB - CD)(BC - DA) < a . A Ptolemaiosz-tétel alapjan: AB-CD + BC - DA = AC -

2
2 (AB-CD+ BC- DA\’
BD. Két megallapitasunk és a feladat feltétele szerint: 4 < (\/(ab -ed)(BC - DA)) < < ; ) =

5 5 = 4, ahol felhasznaltuk azt is, hogy AC < 2 és BC < 2. A folirt relaciok csak agy

teljestilhetnek, ha mindeniitt egyenlGség érvényes, vagyis
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AC = BD =2(1)sAB - CD = BC - DA.(2)

(1)-bol kovetkezik, hogy AC és BD atmérdk, tehat ABCD legalabb téglalap. A téglalapban AB = CD és BC = DA,
de akkor (2)-bsl AB? = BC?, azaz AB = BC. Ezért ebben a téglalapban a szomszédos oldalak is egyenlSk, tehat
négyzet. Koénnyt latni, hogy AB = v/2 oldallal a megoldas létezik és ekkor a feltételben egyenldség all fenn.
Szobonya Ldszlo (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., IV. o.t.)
Megjegyzés. Szobonya Léaszl6 megmutatta, hogy ha az egységsugari korbe irt konvex n-szog oldalainak szorzata
nagyobb vagy egyenl§, mint (2 - sin E) (n > 3), akkor az n-szog szabélyos, és a feltételben egyenléség lesz. Feladatunk
ennek az altaldnosabb problémanak n = 4-re ad6dé specialis esete.
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