¢ =0 esetén b = —a szolgaltatja az Gsszes megoldast. Az a =0 (b = 0) esetben ¢ =b (c = a) adja a megoldasokat.
Egyébként feltehets, hogy a, b, ¢ egyike sem 0. Igy /c-vel oszthatunk; és ekkor a /u + /v = 1 egyenlethez jutunk,
b

ahol u = 4 és v = — raciondlis szamok. Az
c c
wt v = (Ya+ o) (V' = - o+ )

Osszefiiggés alapjan \3/_2 — Ju- v+ \3/52 = u + v ugyancsak racionalis. Itt /v helyébe (1 — {/u)-t irva {/u-ra egy
raciondlis egyiitthat6s masodfoku egyenlet adodik. Eszerint §/u = p + /g alakt, alkalmas p, ¢ racionalis szamokkal.
Ebb6l kobre emeléssel és rendezéssel a

(%) (B-p*+q) - Vi=u—p’—3p-q

egyenldséghez jutunk. Mivel a négyzetgyokjel alatt nem allhat negativ szam, ezért pozitiv ¢ esetén (3p2 +4q) # 0. Ekkor
a (x) alatti egyenlGség szerint /g racionalis. Persze ez csak akkor igaz, ha ¢ = 0. Ebbdl pedig azonnal kovetkezik /u
és /v racionalitasa is. Az eredeti egyenletnek tehat csak a = ¢ - €3, b = ¢ f3 lehetnek az Gsszes tovabbi megoldasai,
ahol még e + f = 1 is teljesiil. Ezutan c-t ugy kell valasztani, hogy mind a = ¢- €3, mind b- f3 egészek legyenek. Ezek
adjak az Osszes tovabbi megoldast.

Megjegyzések. 1. Lényegesen nehezebben, de bebizonyithaté az is, hogy az /a+ Vb = {/c egyenlet egész megoldasai
mindig a = a7-d, b = b}-d, c = ¢} -d alaktak, ahol a1, b1, c1, d; tetsz6leges egész szamok. Ezeket trividlis megoldasoknak
nevezhetjiik.

Az is belathato, hogy altalaban a

() 1= Wai+co- Rag+ -+ ar =0

alaku egyenletnek csak ,trividlis” megoldasai vannak az egész szamok korében a;-kre. Itt azért van sziikség a c;
egyiitthatokra, mert kiildnben példaul a v/2 — v/2 = 0 egyenl6ség ki lenne zarva. Egyébként pedig ez az altalanosabb
eset; és ha ennek csak trividlis megoldéasai vannak, akkor minden egyes specidlis esetben is csak trividlis megoldas
létezik.

Az nem vilagos még, hogy mit értslink trivialis megoldason. Ugyanis meg kell engedni példaul olyan eseteket is,
mint V8 + V=8 + V9 + ¢/—27 = 0. Ennek analogidjara a trivialis megoldast ugy értelmezhetjiik, hogy a (xx)-beli
Osszeget csoportositjuk. Egy-egy csoporton beliil minden egyes gyokkitevs ,redukalhats” (\g/g és v/—8 esetében a
kitev6 valojaban 3; V9 és ¥/—27 esetében a kitevs valojaban 1). Most méar minden csoporton beliil ugyanaz az n

kitevd szerepel; s a felléps szamok a; = (a})" - b alakiak, egész a;-kkel és b-vel; tovabba csoporton beliil szerepld

indexekre a Z ¢ - a; = 0 teljesiil.
2. A bekiildsk koziil tobben megfeledkeztek azoknak az eseteknek a diszkutalasarol, amikor valamelyik ismeretlen
0, 6k 4 pontot kaptak.



