
Ismeretes, hogy a háromszög sa súlyvonalára s2
a
=

2b2 + 2c2 − a2

4
. Ebb®l s2

a
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a2

4
=

b2 + c2 − a2

2
. A koszinusztétel

szerint a2 = b2 + c2 − 2bc · cosα, amib®l

b2 + c2 − a2

2
= bc · cosα. Ezért s2

a
−

a2

4
= bc · cosα. Hasonló összefüggéseket

nyerhetünk a bizonyítandó egyenl®tlenség bal oldalán szerepl® többi nevez®re. Így az igazolandó állítás ekvivalens a

következ®vel:

2t

bc · cosα
+

2t

ac · cosβ
+

2t

ab · cos γ
≥ 3

√
3.

Tekintve, hogy a háromszög területe t =
bc · sinα

2
, a bal oldal els® tagja

2t

bc · cosα
=

bc · sinα
bc · cosα

= tgα. A bal oldal

másik két tagját ugyanígy átalakítva azt kell bizonyítanunk, hogy tgα+ tgβ + tg γ ≥ 3
√
3.

Ezt az egyenl®tlenséget lapunkban már több helyütt igazoltuk, pl. az F. 3008. feladatban két módon is. Egyenl®ség

akkor és sak akkor áll fenn, ha α = β = γ, tehát amikor a háromszög szabályos.
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