I. megoldas. Konstrualunk egy a;, ag, ... sorozatot, amely olyan pozitiv egészekbdl fog &llni, amelyeknek a tizes
szamrendszerbeli felirdsai csak 1-es és 2-es szamjegyekbdl allnak, tovabba minden k pozitiv egészre az ay, szam k-jegyd
lesz és oszthato 2F-nal. Ennek a sorozatnak a létezésébdl kovetkezik a feladat allitasa.

Legyen a1 = 2; erre az allitas teljesiil. Tegyiik fel, hogy mar definidltuk aj-t, amely k jegyid és oszthato 2F_nal.
Tekintsiik az z = 10* + aj, és y = 2 - 10 + a;, szamokat. Ezek gy keletkeznek, hogy az aj jegyei elé irunk még egy
szamjegyet. Mindkét szadm oszthatd 2F_nal, mert ay, és 10¥ is oszthato vele. Masrészt y — 2 = 10% = 2%.5% nem oszthato
2kt nel, tehat x és y 28T 1-nel osztva kiilénboz6 maradékot adnak. Egy 2F-nal oszthato szam azonban 28+1-nel osztva
csak 0 vagy 2% maradékot adhat, igy « és y koziil az egyik 2¥*!-nel osztva 2¥ maradékot ad, a masik pedig oszthato
vele. Az utobbit valasztva ay1-nek, folytathatd a sorozat.

Terpai Tamds (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., L. o. t.)

II. megoldas. Legyen k pozitiv egész, és irjuk fel azokat az k-jegyd szamokat, amelyeknek minden jegye 1 vagy

111...111, 111...112, 111...121, ..., 222...222.

Azt allitjuk, hogy ezek 2F_nal osztva csupa kiilénbozé maradékot adnak. Mivel a felsorolt szamok és a lehetséges
maradékok szama is éppen 2, ebbél kivetkezik, hogy minden maradék el6fordul, kdvetkezésképpen a 0 is.

Legyen x és y két kiilonboz6 szam az imént felsoroltak koziil. Azt kell bebizonyitanunk, hogy x — y nem oszthaté
2%_nal. Legyen jobbrol szamolva az m-edik az els6 olyan helyiérték, ahol = és y jegye nem egyezik meg. A két szam
kiilonbsége m — 1 darab O-ra végzédik, az ezeket kozvetleniil megel6zé jegye pedig 1 vagy 9. Ebbdl kovetkezik, hogy
x—y=p-10""1, ahol p egy paratlan szam. Mivel p - 10™~! primtényez6s felbontasaban a 2 kitevGje m — 1 < k, a
szam nem oszthato 2%-nal. Ezzel az allitast belattuk.

Visontai Mirké (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o. t.)



