I. megoldas. Jeldljiik a harok metszéspontjat M-mel, és legyen AM = 1 egység. Tiikrozzik a CD hart az AB
felez6 merdlegesére (1. dbra). Nyilvan CDD'C’ egy téglalap, és ezért DD’ = CC' = MM’ = 4. Mivel a hosszabbik
AB kériven a D pont van, az AD iv fele a DB ivnek. A tiikrozés folytin az AD iv és a BD' iv egyenld, ezért
elébbi megjegyzésiinket is figyelembe véve AD = BD' = DD’ = 4. Az elmondottakbdl kivetkezik, hogy az ADC'C
négyszogben AD = CC’ = 4, és ennek a harnégyszognek a DC’ oldala a kor egy Atmérdje. Ezért ez a négyszog
szimmetrikus DC’ felezé merélegesére. De akkor az ADC és a CC’'A haromszogek egybevagok, amiért teriiletiik
CD-1 4.-CM

g = g Ebbél kovetkezik, hogy CD =4 - CM, amibsl MD =3 -CM, tehat CM : MD = 1: 3.

Pap Jilia (Debrecen, Fazekas M. Gimn, I. o.t.) dolgozata alapjan

II. megoldas. Legyen az AOD< = a. A mésodik feltétel szerint BOD< = 2a, és igy AOB< = 360° — 3« (lasd 2.

3
@bra). A keriileti és kozépponti szogek Osszefliggése alapjan ABD< = %, BCD< = a, ADB< = 180° — ol A hurok
merGlegességébdl kovetkezik, hogy ABC< = ADC< = 90° — «. Ezutan belatjuk, hogy a BC'D haromszog egyenld
3
szért. CDB< = 180° ~ Sa— (90° —a) = 90° - % CBD< = %+ (90° — @) = 90° — % amib6l valoban kovetkezik, hogy
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egyenlG:

CB =CD = c+d. Legyen most is AM = 1. Az AM D és C' M B haromszogek hasonlosagabol

d 5 d
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CM B haromszogre a Pitagorasz-tételt alkalmazva ¢ + 5% = (c+ d)?, majd folhasznalva, hogy ¢ = 7 d = V15 adodik.

5
A keresett ardny c: d= — :V15=1:3.
y »\/E
Bakos Péter (Eger, Szilagyi E. Gimn., III. o.t.)

Megjegyzés: Tobben trigonometriai ismeretek felhasznalasaval oldottak meg a feladatot.
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