A megoldashoz sziikségiink lesz az it fogalmara. Az A1, ..., Ay pontok utat alkotnak, ha A; As, AsAs, ..., Ap_1Ag
mindegyike éle a grafnak. Az A; és Ay pontokat az ut kezdd- illetve végpontjanak nevezziik. Ha az u ut végpontja
megegyezik a v ut kezdSpontjaval, akkor uv-vel jeloljiik a két at Osszekapcsolasaval keletkezd utat.

Ha a grafban nincs Euler-kor, kész vagyunk; feltételezhetjiik, hogy létezik egy Fy Euler-kor. Mint ismeretes, ennek
szilikséges és elégséges feltétele, hogy a graf Osszefiiggs, és minden pont foka paros legyenpl. Reiman Istvan: A
geometria és hatdrteriletei (321-322. 0.) vagy Hajnal-Nemetz—Pintér-Urban: Matematika (B fakt.) IV. oszt. 204-206.
o. (Tankonyvkiado, 1982).

A feladatot tobb esetre bontjuk attél fliggden, hogy a grafban milyen fokszamu pontok vannak.

L. eset: ha van legalabb hatodfoka pont. Tekintsiink egy ilyen pontot, legyen ez P, a foka 2k. Az Ey Euler-kor pon-
tosan k alkalommal megy 4t ezen a ponton, tehat 1étezik k£ darab olyan ut, amelynek kezd&- és végpontja is P, tovabba
ezek az utak minden élt pontosan egyszer tartalmaznak. Jelolje ezeket az utakat wq,...,ug; jelolje az u; megfordita-
séval keletkezs utat u; 1 Mivel a graf egyszert, ezek az utak legalabb harom élbél allnak, és emiatt a megforditassal
keletkezs utak biztosan kiillonboznek az eredetiektsl. Az uq, . .., ug, ufl, e u,;l utak tehat kiilonbozék. Ekkor viszont
fel tudunk sorolni legalabb négy kiilonbozé Euler-kort: wiuous. . .uk, wiuy us. . .ug, u1u2u§1. LUk, uluglugl. LU Az
allitas tehat igaz.

IT. eset: ha van legalabb két negyedfoku pont. Legyen P és @ két negyedfoku pont. Az Fy kér mindkét ponton
kétszer megy at, ez kétféle sorrendben lehetséges: P — P — Q — Q vagy P — Q — P — Q. (A tobbi eset a kor pontjainak
ciklikus cseréjével ebbe megy at.)

A P—-P—-Q—Q eseben az Ey kort felbonthatjuk az wpp, Upg, Ugq, Ugp utakra, amelyeknek az indexiikben
megjelolt pontok a végpontjaik. Most is fel tudunk sorolni négy kiilénb6z6 Euler-kort: wpptpqtqqetiep, uppupquq_qlqu,
Uppll gy Uy » Uppligy Ugq Upg -

AP—-Q—P—Q esetben az Ey kort az upqg, Ugp, Vpq, Vgp utakra bontjuk fel, amelyek kozil u,, és vpq P-b6l

-1, -1

Q-ba, ugp €s vgy Q-bol P-be halad. Ebben az esetben is létezik négy kiilonboz6 Euler-Kor: wpqtqpUpgUgp, UpqUopUyp Vpg 5
1

UpqUqpUpqUqp, upqvqp”q;lu;q :

III. eset: ha a grafban minden pont méasodfoki. Ebben az esetben az Euler-kor egyértelmt, legfeljebb csak a
koriiljaras iranyat valaszthatjuk meg. Az Euler-korok szama tehat egy.

IV. eset: ha az egyik pont negyedfoku, a tobbi pedig (legfeljebb) masodfoku. Legyen P a negyedfokd pont. Ezen
az Ey kor kétszer megy at, ezért P a kort az u és v utakra (korokre) bontja. Tekintsiink egy Euler-kort. Ez szintén
tartalmazza az u és v koroket, csupan ezek sorrendje és a koriiljarasuk iranya lehet mas. A kezdGpont és az irdny
megvalasztasaval elérhetjiik, hogy elszor u-t jarja be ugyanolyan sorrendben, ezutan pedig v-t; itt kétféle koriiljaras
lehetséges. Ez pedig azt jelenti, hogy pontosan két Euler-kor van: uv és uv ™.

Minden esetet megvizsgaltunk, az Euler-korok szama sohasem lehet pontosan harom.
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