I. megoldas. El6szor azt igazoljuk, hogy ¢ > 1. Ehhez a szamtani és mértani kdzép kozotti egyenlStlenséget
hasznaljuk fel:
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Hasonléan bizonyithatjuk, hogy a > 1. Ha ugyanis a < 1 lenne, akkor
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lenne.
A ¢ < a egyenlGtlenség igazolasadhoz fejezziik ki c-t is a segitséel:
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Szorozzuk meg mindkeét oldalt 4a3-nel, majd (a* + 1)>-nel, rendezziik a tagokat egy oldalra, majd a kapott kifejezést
alakitsuk szorzattéa:
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at+1+ < 4a*

Ez az egyenlGtlenség pedig a > 1 miatt trividlisan teljesiil.

II. megoldas. A ¢ > 1 egyenl6tlenséget az el6z6 megoldas szerint igazoljuk. Az (1) becslést kissé modositva irjuk
fel:
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A szamtani és mértani kozép kozott csak akkor allhatna egyenlGség, ha a® = 1, vagyis a = 1 lenne. Ebbél viszont b
definici6ja szerint az is kovetkezne, hogy b = 1, ami ellentmond a b < 1 feltételnek. Ezt az esetet a feladat nem kivanja
vizsgalni. Tehat ab > 1 és a > 7 >1>0.

Az a > c egyenlGtlenség helyett a vele ekvivalens ab > be egyenlGtlenséget igazoljuk:
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Mivel mindkét tényezd pozitiv, ez az allitas is igaz.
Braun Gdbor (Budapest, Szent Istvan Gimn., II. o.t.)



