I. megoldas. Az éllitast indirekten igazoljuk. Tegyiik fel, hogy az allitds hamis. Ekkor az z, y, z szamokra a
kovetkezs harom egyenlétlenség teljesiil:

lz] < |y — z[; lyl < |z —zl; 2| < |z —yl.

Ez a feltétel z, y, z-re szimmetrikus, ezért elég azt az esetet vizsgélni, amikor z < y < z. Ekkor a jobb oldalon az
abszolut érték helyett irhatjuk:

2| <z —y; lyl <z —m; 2| <y — =
Adjuk Gssze az elss és a harmadik egyenlGtlenséget:
lz] + |2| < z — .

Mivel z — = < |z| + |z]|, ez ellentmondés.
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II. megoldas. Grafikusan oldjuk meg a feladatot. Ha x, y és z elGjelét felcseréljiik, a bizonyitando6 allitds nem
valtozik. Feltehetjiik tehat, hogy z > 0.

Legyen z rogzitett, és abrazoljuk a kétdimenzios x, y tengelyi koordinata-rendszerben azokat az (z; y) szamparokat,
amelyekre a két el6irt egyenlGtlenség teljesiil.

1. Az |z| < |y — z| egyenlGtlenség azt jelenti, hogy y > |z| + z vagy y < —|x| + z. Az ilyen tulajdonsagu pontok az
1. dbra bevonalkazott (nyilt) tartomanyanak pontjai.

2. Az |y| < |z — x| egyenlétlenség azt jelenti, hogy = > |y| + 2z vagy < —|y| + 2. Az ilyen tulajdonsaga pontok a
2. dbra bevonalkéazott (szintén nyilt) tartomanyanak pontjai.

Mivel mindkét feltételnek teljesiilnie kell, az (z; y) pontnak a két tartomény metszetében kell lennie. A metszet
tartomany lathato a 3. dbrdn. (Ha z = 0, akkor a tartomany tres.)

Végiil a 4. dbrdn lathato az |z| > |z — y|, azaz © — |z| < y < = + |z| tartoméany. (Ez a tartomény zart.) Lathato,
hogy ez tartalmazza az el6bbi metszet tartomanyt, vagyis minden olyan (z; y) szampéarra, amelyre teljesiilnek az
|x| < |y — 2| és |y| < |z — x| egyenl6tlenségek, teljesiil az |z| > |z — y| egyenl6tlenség is.
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