Mutatunk egy algoritmust, amelyet kovetve a bolhat biztosan el tudjuk pusztitani. A mddszer azon mulik, hogy
a bolha utvonalat ,el6 lehet irni”: minden pillanatban haromfelé ugorhat, de mi a harom lehetséges hely koziil kettdt
megmeérgezhetiink. Tehat ha a bolha ugrésa utan nem kialtotta, hogy ,NYEKK?”, biztos, hogy ezen az utvonalon van.
Az utvonalat pedig agy valasztjuk, hogy visszatérjen az origoba.

Jeloljiik a harom vektort, amellyel a bolha elmozdulhat, u;, ug, us-mal. Kénnyd ellenérizni, hogy

(1) 2’LL1 + QQUQ + 99U3 =0.
Ha tehat két ugras az w; vektorral torténik, 99 ugras pedig az ug, illetve us vektorral, akkor a bolha visszatér az
origbba.
Definialjuk az Ay, ..., Azpo pontokat ugy, hogy Ay az origo legyen,
—_— —— —_— —— —
AgAy = A1 Ay =y, A Az = AzAy = ... = AjgoAi01 = uz,
_—
A101A4102 = A1024103 = ... = A199A200 = u3

legyen. Ezeket a pontokat irjuk el§ a bolha ttvonaldnak. Az (1) egyenlSség alapjan Asgg = Ao, az Gtvonal korbeér.

Az A; pontbodl a uy, ug, usz vektorok harom kiilonb6z6 pontba mutatnak, ezek koziil az egyik az A;1 pont. A méasik
két pontot jeloljiik B;-vel és C;-vel.

Az els6 200 lépésben mérgezziik meg sorban a By és Cy, By és C1, ..., Bigg és Crg9 pontokat. Azt allitjuk, hogy
k perc eltelte utan (0 < k < 200) a bolha vagy mar elpusztult, vagy az Ay, ..., Ar pontok valamelyikén tartozkodik.
Ezt k szerinti indukcioval bizonyitjuk. Ha k& = 0, akkor allitdsunk igaz, mert a bolha Ap-bdl indul. Ha pedig &k = m
lépés utan az Ay, ..., A,, pontok valamelyikén tartozkodik, akkor a kovetkez$ percben vagy nem ugrik (és akkor
ugyanezeken a pontokon marad), vagy pedig tovabbugrik az A1, ..., Apy1, Bo, -.., Bm, Co, ..., Cp, pontok koziil
valamelyikre. Viszont az (m + 1)-edik perc végére megmérgeztiik a By, ..., B, Co, ..., Cp, pontokat. Ha tehat a
bolha életben marad, akkor az Ag, ..., A;,11 pontok valamelyikén van.

A 200-adik perc letelte utan a bolha mér csak az Ag — A1 — Ay — ... = Aj99 — Ag korpalyan ugralhat,
mert mind megmérgeztiik a By, ..., Bigg, Co, ..., Ci99 pontokat. Ha a kovetkezs 100 percben sorra megmérgezziik
a korpalya pontjait, biztosan elpusztitjuk a bolhét.

Rozmdn Andrds (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., III. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. A feladat altalanositasa az N. 56., amelynek megoldasa a 422. oldalon talalhato.
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