I. megoldas. Egy pozitiv szam osztéit parokba tudjuk allitani Ggy, hogy egy-egy par szorzata magat a szamot
adja. A szorzat tényezsi koziil a kisebbik értéke legfeljebb v/n. (Ugyanis, ha mindkét tényezd nagyobb lenne /n-nél,
szorzatuk nagyobb lenne n-nél. Példaul 12 oszt6it igy parba allitva: 1, 12; 2, 6; 3, 4, és 3 < /12, vagy 36 oszt6i 1,
36; 2, 18, 3, 12, 4, 9; és a par nélkiil maradt 6 = \/%)

Az n szam osztoinak szdma tehdt legfeljebb 2 [\/ﬁ] lehet. (A szogletes zardjel a szam egészrészét — a nala nem
nagyobb egészek kozil a legnagyobbat — jeldli.)

A keresett pozitiv egész szamok igy csak azon n értékek koziil keriilhetnek ki, amelyekre

<2[vn], igy n<4[Vn] <4vn.
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Innen /n < 4, ezért n értéke legfeljebb 16 lehet, s mivel esetiinkben g pozitiv egész, n értéke 2, 4, 6, 8, 10, 14

vagy 16.
Ha felirjuk ezek osztéit, lathatjuk, hogy csak a 8 és 12 tesz eleget a feladat kovetelményeinek.
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II. megoldas. Mivel az osztok szama egész, ezért n = 2k alaki. A 2 osztéinak a szama 2 # 3 és 4 osztoinak
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a szama 3 # 3 igy k > 3. Eszerint 1 < k—2<k—1<k Hak—1és k— 2 egyike sem volna (2k)-nak osztoja,

akkor (2k)-nak az 1-t6l k-ig terjedd szamok kozott legfeljebb k& — 2 darab osztdja volna. Tekintettel arra, hogy méar
(k 4+ 1)-nek a kétszerese is nagyobb (2k)-nal, ezért a k-nal nagyobb szamok koziil egyediil a 2k osztoja n-nek; és igy
az osztok szama legfeljebb k — 1 lenne. Az osztok szama tehéat csak akkor lehet legalabb k, ha e két szam valamelyike
osztdja n-nek.

Ha 2k oszthato (k — 1)-gyel, akkor 2 = 2k — 2(k — 1) is oszthatd (k — 1)-gyel. Ha 2k oszthato (k — 2)-vel, akkor
4 =2k — 2(k — 2) is oszthato (k — 2)-vel. k > 3 miatt az els6 esetben k& — 1 = 2; a mésodik esetben k — 2 vagy 1, vagy
2, vagy 4 — hiszen ezek 4-nek az Gsszes pozitiv osztéi. Ennek megfelelGen a k-ra szoba jove értékek 3; illetve 3, 4 és 6.
Tehat a lehetséges megoldéasok 6, 8 és 12. Mint az el6z6 megoldasnél lattuk, ezek koziil csak az n = 8 és n = 12 felel
meg.



