I. megoldas. Legyen ABCD a feltételeket kielégits négyszog, AC = e = f = BD az adott hosszisaga atlok,
metszéspontjuk M, ABC< = 3, és AM B< = w az adott szogek. A bettizés alkalmas valasztasaval feltehetjiik, hogy
w £90°.

2. dbra

Az adatokbol megszerkeszthets a négyszog koré irhatd k kor, mint olyan kor, amelyiknek egyik ivérsl az e szakasz
B szogben latszik. Ezutan f hosszisdgu hurt kell elhelyezniink tgy, hogy az az e hosszusagu hurt w szégben messe.

A k kor f hosszisagn hurjai felez6pontjukban érintenek egy k-val koncentrikus k' kort. Ehhez kell AC-vel w szoget
bezéaro érintét szerkeszteni.

Ezek alapjan a szerkesztés pl. a kovetkez6 modon végezhets: AC = e hosszusdgu szakaszt rajzolunk, és erre
ACP< = p szoget szerkesztiink; a CP-re C-ben szerkesztett merdlegesnek és az AC-re I felez6pontjaban allitott
merdélegesnek O metszéspontja koriill C-n at szerkesztett k kor a négyszog koré irt kor. Ezt pl. A-bol f sugara korrel
egyik irdnyban elmetssziik az R pontban.

Az AR-re O-b61 bocsatott merdleges S talppontjan 4t O koriil hizott kor k'. Szerkessziik meg O-n at azt az
a egyenest, amelyik AC felezd merslegesének AC felé halado félegyenesével az egyenes A-t tartalmazd partjan w
szoget zar be. Ennek k’-vel valo metszéspontjaiban k'-hoz htuzott érint6k (a-ra allitott merdlegesek) k-ba es6 hirjai f
hosszusagiak és egyenesiik AC-vel w szoget zar be, mert e hajlasszog szarai a-ra, ill. O F-re merdlegesek.

Ahhoz, hogy az A és C pont és a most szerkesztett valamelyik har végpontjai meghatarozta négyszogben az e és
f hosszisaga hur atlé legyen, kell, hogy a ketté messe egymast. Ha ez teljesiil, akkor jeloljiik D-vel az f hossztusagu
harnak azt a végpontjat, amelyik az AC egyenesnek ugyanazon a partjan van, mint P, a masik végpontot B-vel. Igy
a keriileti szogek egyenldsége folytin ABC'< = ACP< = 3, ugyanis CP a k kor érintGje, mert szerkesztés szerint
merdleges az OC sugarra. Ezek szerint az ABC' D négyszog megfelel a feladat kovetelményeinek.

Mindig megszerkeszthets a k kor és e > f folytan az AR hur, a k' kor, az a egyenes és erre a k'-vel valo metszés-
pontjaiban allitott merglegesek. A feladatnak nincs megoldasa, 1 vagy 2 megoldasa van aszerint, hogy az a-ra allitott
merdlegesek k-ba esé szakaszal nem metszik AC-t, ill. csak az egyikiik, vagy mind a kettd metszi.

Megjegyzés. A k kor f hosszisaga, kivant allasd hurjainak végpontjait kimetszhetjiik azokkal a ki, ko korokkel is,
amelyek k-nak f nagysaga eltolasaval adodnak az e-vel w szoget bezard (és egymassal ellentétes) iranyban. f < e
miatt k6z0s pont mindig van, és a hur megfelel, ha végpontjai AC két oldalan adédnak.

IL. megoldas. Tovabb is a fenti jeloléseket hasznaljuk. Tiikr6zziik az AD oldal E felez6pontjé,raﬂ B-t, O-t és k-t,
legyen a kép B*, 0%, k*. Ekkor egyrészt ABDB* paralelogramma, AB*#BD, és B* AM< = BM A< = w, valtoszogek,
mert F, és igy B* is AC-nek B-t nem tartalmaz6 partjan van, M pedig az AC szakaszon. Masrészt D a k és k*
metszéspontja. Igy a kovetkezs szerkesztéshez jutottunk.

AC-nek, O-nak és k-nak a fentiek szerinti megszerkesztése utan felmérjiik a CAB*<t = w szOget, és 0] szarara az
AB* = f szakaszt. AB* mint har f6lé OC sugaru k* kort szerkesztiink, ennek k-val valé metszéspontja D, végiil B*
tiikorképe AD felez6pontjara nézve B.

A kapott ABCD négyszogben AC = e, BD = AB* = f és BMA< = MAB*< = w, tovabba k atmegy B-n,
mert k és k¥, mint egyenld sugara korok, egymaés tiikorképei a kozos AD harjuk felezGpontjara nézve, tehat a feltétel
alapjan ABC<q = .

B* egyértelmiien szerkeszthets és D létrejon, mert k-nak és k*-nak van k6zos pontja: A.

k* helyett AB*-ra valo k™" tiikorképét hasznalva ujabb megoldést kapunk. A megoldasok megfelelnek, ha D az AC
egyenes B*-ot tartalmazo6 partjan adodik, szamuk legfeljebb 2.

LAz abran E potlando.



