Jelolje az egyik (P) paralelogramma csucsait A, B, C, D, az AB, BC, CD, DA oldalak felez6pontjat rendre F,
F, G, H, az 4t16k metszéspontjat J. A masik (P’) paralelogramma ebbdl eltolassal kaphato meg; legyenek a megfelels
megjelolt pontjai A, B', C', D', E', F', G', H', J' (1. abra).

1. dbra

Mind a két paralelogramma megjelolt pontjaibdl egymastol fliggetleniil 9-féleképpen valaszthatunk ki 1 — 1 pontot,
ezek 9 -9 = 81 szakaszt hataroznak meg. A kiilonboz6 felezépontok szdmanak megéllapitasdban P és P’ megjelolt
pontjaibol egyszerre mindig olyan 3-at-3-at vesziink figyelembe, melyek egy az AB oldallal parhuzamos oldal vagy
kozépvonal pontjai.

Az A E,Bés A', E', B pontok 9 szakaszt hataroznak meg, ezek koziil az ABB’ A’ paralelogramma K kozéppontja
felezi a két atlot és az EE’ kdzépvonalat, tehat 3 szakaszt; az AEE' A’ és EBB'E’ paralelogrammak kdzéppontja L1,
illetSleg L2 e paralelogrammak 4tl6it, tehat 2 — 2 tekintetbe veendd szakaszt feleznek; az AA’ és BB’ oldalak felezs-
pontjai, I1, illetsleg 12 csak ezt az 1 — 1 szakaszt. A felsorolt pontok az ABB’ A’ paralelogramma, I1 I, kdzépvonalanak
kiilonb6z6 pontjai és azt 4 egyenls szakaszra osztjak.

Hasonléan 5 kiilonbdz6 pontot kapunk az A, E, B és H', J', I’ pontok koziil egyet-egyet Osszekots 9 szakasz
felez6pontjaibol, az ABF'H’ paralelogramma II; II, kdzépvonalan. Ez az AH’' szakasz felezdpontjan megy at és
parhuzamos AB-vel, igy kiilonbo6zik az elébbi 5 pontot tartalmazo egyenestdl.

Ugyanez az 6t. pont adédik a H, J, F és az A', E', B’ pontok koziil egyet-egyet 6sszektd szakaszok felezGpontjaibol,
hiszen pl. az AA'H'H paralelogrammaban az AH' és HA' atlok felez6pontja egybeesik, hasonléan a tobbi megfelels
szakaszpérok felezGpontjai is. igy ez az 5 pont rendre 2, 4, 6, 4, 2 megrajzolandé szakaszt felez.

5 — 5 kiilonb6z6 pont adddik az alabb felsorolt két-két pontharmas felez6pontjaiként is, egy-egy az AB-vel parhu-
zamos egyenesen:

L. A,E,Bés D',G',C', IV. H,J,F és D',G'C", V. D,G,C, és D'G'C';
H,J,Fes H',J'F', D,G,Cés H, J, F,
D,G,C ¢és A, E',B';

és az egy oszlopban 4ll6 ponthadrmas-parok ugyanazt az 5 pontot adjak, mert pl. az ADD’ A’ paralelogramma AD' és
DA’ atloinak, valamint H H' kdzépvonalanak felez6pontja kozos, a 111, pont. A I11; és 111, pontokkal meghatarozott
szakaszon levé 5 pont rendre 3, 6, 9, 6, 3 figyelembe veends szakaszt felez, a I'V;-gyel és I'V5-vel meghatarozott szakasz
pontjai 2, 4, 6, 4, 2 szakaszt, végiil az V1 V5 szakasz 5 pontja 1, 2, 3, 2, 1 pontot. A sorra vett 9 pontharmas-parban
mind a 81 szakasz felezGpontjat figyelembe vettiik.

A III;- bédl kiinduld pont-6tds kiilonboz6 az I1-bol és I1;- bél kiindulétol, hiszen a kezdépontok az AA, AH’,
AD’ szakaszok felez6pontjai, és 6sszekitd egyenesiik AD-vel parhuzamos. Ugyanigy IV; és V; is kiilonbozik a tobbi
kiindulépontoktol. Mindezek szerint 5 - 5 = 25 kiilonb6z6 felezGpontot kaptunk.

Megjegyzések. 1. Elindulhatunk a kiilonboz6 felez6pontok megszamlalasaban agy is, hogy egy kiszemelt pontpar
felezGpontjara tiikrozziik P’-t- ami altal a P’-bél kiszemelt pont képe mindenesetre a P-b6l kiszemelt pontba, esik -, és
szamba vessziik, hogy P’ tovabbi megjelolt pontjainak tiikorképei koziil hany esik egybe P-nek egy tovabbi megjelolt
pontjaval. igy a JJ' szakasz O felez6pontjara valo tiikrozéssel P’ mindegyik megjelolt pontjanak képe P-nek egy
megjeldlt pontjaba esik, az O pont 9 szakaszt felez, vagyis ugyanerre a fedésre vezet az A és C', az E és G', ...,
a H és F’ pontparbol valo kiindulas. A JE', JF', JG' és JH' szakaszok felezSpontjai 6 — 6 szakaszt feleznek, mert
pl. a JE'-nek M felez6pontjara valo tiikrozés A'B’-t FH-ra, H' F'-t BA-ra viszi, s igy tovabb. - Ezen az tton kissé
nehézkes a mar szdmba vett pontparok nyilvantartasa.

Egy tovabbi elindulasi lehetdség: tekintsiik az A-bol P’ 6sszes megjeldlt pontjaiba vezets szakaszok felezGpontjait,
ezek P’ felére kicsinyitett képét adjak, vagyis 9 kiilonb6zé pontot. P'-nek egymas utan E-bdl, B-bsl, F-bsl és C-bol
valé hasonlé kicsinyitésekor egybeesések miatt csupan 3 — 3 14j felezépont adddik, a G-bél és D-bé6l valé kicsinyitéskor
maér csak 2 — 2, végiil a H-bol és J-bdl valo kicsinyitéskor mar egy sem. Ennek 1épésrél 1épésre valoé pontos atgondolasa
szintén hosszadalmasabb a fentinél.

2. Konnyd belatni, hogy megéallapitdsaink akkor is érvényesek, ha a két eredeti paralelogramma két kiilonb6z6
sikban van.



