I. megoldas. Csak a kor O kdzéppontjatol kiilonbozd P pontok esetével kell foglalkoznunk, mert ha P egybeesik
O-val, akkor ) semmilyen helyzetében nem jon létre az M metszéspont. Nem jon létre az M pont akkor sem, ha P
kiilonbozik O-t6l, de @ a korb6l O P-vel kimetszett UV atméré barmelyik végpontjaban van.

Megszerkesztve M-et () néhany helyzetéhez, a kapott pontok egy egyenesbe esnek, amely mergleges O P-re. Meg-
mutatjuk, hogy a mértani hely valéban egyenes.
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A mértani helynek van pontja az OP egyenesen. Akkor kapjuk ezt, amikor az O-n at PQ-ra allitott merGleges
maga OP, vagyis amikor PQ) merdleges OP-re, méas szoval @ a kor P-n atmend, OP-re merdleges Q@ hurjanak
valamelyik végpontjaban van. Legyen a Qo-hoz és Q(-hoz tartozé pont My. Ekkor az OQoMy és OPQq derékszogi
haromszogek hasonlék, mert O-nél levs szogiik kozos, igy
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My az OP félegyenesen van.
Legyen a kornek egy az U, V, Qo, Qf, pontoktol kiilonbozs pontja @, és messe OM a PQ egyenest Z-ben. Az
OQM és OZQ haromszogekbol az elébbiekhez hasonloan, majd felhasznalva (2)-t

MO -Z0 = Q0? = Qy0* = MO - PO, tehat
MO : MyO = PO : ZO.

A két egyenls aradny tagjai az M MoO és PZO héaromszogek O-boél kiindulé oldalai. E haromszogek O-nél levs szoge
k6z0s, igy hasonlok, ezért M MyO< = PZO< = 90°. Ezzel belattuk, hogy M val6ban mindig az My-ban OMy-ra,
vagyis O P-re mer6Glegesen all6 m egyenesen van.

m minden pontja hozzatartozik a mértani helyhez. Lattuk ugyanis, hogy My a kort befut6 pont Qo és @ helyze-
teihez tartozik hozza. Legyen m-nek egy az My-tol kiilonb6z6 pontja M*, és az M*-bol a korhoz huzott egyik érintd
érintési pontja Q*. Ez csak M™-ot szolgaltathatja, mert U-t6l és V-t6l kiilonbozik, m-en levs pontot szolgaltat, de a
Q@*-ban huzott érinté egyetlen k6zos pontja m-mel M*, tehat M™ valoban hozzatartozik a mértani helyhez.

Mindezek szerint a keresett mértani hely az OP félegyenesre a (2)-nek eleget tevé My pontjaban allitott merdleges.

II. megoldas. P-n at tetszés szerinti, de O-n 4t nem mend egyenest hizva, ennek a korrel valo @1, Q2 metszés-
pontjaihoz k6z6s M pont tartozik. Ugyanis M-mel a Q1-beli és Q2-beli érint6k metszéspontjit jeldlve az MQ10Q2
négyszog deltoid, mert O-bol kiindulé oldalai, valamint a végpontjaiknal levs szégek egyenlSk, tehat MO atloja me-
réleges a Q1Q)2 atléra. Ez pedig azonos a PQ1, PQ2 egyenessel, tehat az elGirds szerint (Q1-hez és Q2-hdz M tartozik
hozza.

A deltoid koré kor irhatd, mert a szemben fekvs @1, Q2 csticsaindl levs szogek Osszege két derékszoggel egyenls,
igy MO e korben atmérs. Messe ez a kor az OP egyenest méasodszor T-ben, igy Thalész tétele szerint az OT M szog
derékszog.

Konnyd belatni, hogy T helyzete fiiggetlen a QQ1Q2 egyenes megvalasztasatol. A deltoid koré irt kornek 7O és
@1Q2 a P-n atmend hurjai, igy

PT - PO = PQ; - PQ>.

Hasonléan az adott korbdsl
PQ, - PQy,=PU- PV,

ahol U, V ismét az adott kornek PO-n levs pontjai, igy

PT-PO = PU - PV.



Itt PO, PU és PV éallando, tehdt PT is alland6, amint allitottuk.

Ezek szerint M mindig az OP egyenesre az allandé T' pontban allitott m merélegesen van.

Eredményiink alapjan m az M egyetlen helyzetébdl megszerkeszthetd. Ha pl. a P-n at valasztott egyenes meréleges
OP-re, akkor M az OP-n, tehat éppen T-ben adodik.

Az 1. megoldashoz hasonloan lathaté be, hogy m minden pontja a mozgd pont egy helyzetéhez tartozik, m a
keresett mértani hely.



