I. megoldas. Legyen az adott egyenls szara trapéz ABCD, ahol a csticsokat ugy betiiztiik, hogy AB|/CD és
AB > CD alljon. Jeloljiikk az ABC haromszogbe irt kor kézéppontjat O-val, a BC' D haromszogbe irtét QQ-val, az el6bbi
kor érintési pontjat AB-n S-sel, az utobbiét CD-n Z-vel. A feladat allitasa igazolast nyer azzal, ha megmutatjuk, hogy
SZ mer6leges a parhuzamos oldalakra, hiszen O az AB-re S-ben emelt merélegesen van, ) pedig a CD-re Z-ben
allitott merdlegesen. D vetiiletét AB-n T-vel jeldlve azt mutatjuk meg, hogy DT'SZ téglalap. Ehhez elég megmutatni,
hogy DZ = TS, hiszen ez a két oldal parhuzamos és merdleges DT -re.

A héaromszog csucsainak a beirt kor érintési pontjatol valo tavolsaga és az oldalak hossza kozti ismert Osszefiiggés
szerint

AS — %(AB+AO— BC), DZ= %(DC+DB — BC).

A T pont az AB szakaszon van (esetleg egybeesik A-val), igy a T'S szakasz, figyelembe véve, hogy az atlok egyenldk,
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TS = AS — AT =
= %(AB+DB—BO) - %(AB—OD) =
= %(DB+CD—BO) =DZ,

DTS Z tehat valoban téglalap. (Nem lehet, hogy O és Q egybeessék, s igy a rajtuk dtmend egyenes iranya hatarozatlan,
mert akkor a korok is egybeesnének, hiszen mindketts érinti BC-t; de pl. az ABC haromszogbe irt kor nem érintheti
CD-t, mert CD-nek C az egyetlen k6z6s pontja a haromszoggel, az pedig a kordn kiviil van.

Megjegyzés. Hasonldan lehet belatni, hogy a BC' A és BOD haromszog kiilsé érinté koreinek kdzéppontjai — alkalmas
paronként 6sszekotve — ugyancsak az AB-re meréleges egyeneseket adnak.

II. megoldas. Az el6z6 megoldas jeldléseit hasznaljuk. A trapéz koré kor irhato. Legyen a kor A-t (és D-t) nem
tartalmaz6 BC' ivének felez6pontja F. Megmutatjuk, hogy az OF(@Q héaromszog egyenld szara és OQ-ra merdleges
szimmetriatengelye parhuzamos a trapéz parhuzamos oldalaival. Ezzel a feladat allitasa bizonyitést nyer.

Az allitas elss része abbol kovetkezik, hogy OF B és QF B egyenl$ szart haromszogek. AO és BO szogfelezdk, és
elsbbi atmegy F-en. Igy, felhasznalva a kiilsé szog és a keriileti szog tételét:

FOB«<« = FAB< + OBA<« = FAC<«+ OBC« =
= FBC< + CBO<« = FBO«.

Hasonléan lathat6 a QF B haromszog egyenld szara volta is. A kett6bsl OF = BF = QF, tehat OFQ is egyenld szaru
haromszog. Szimmetriatengelye az OF Q< = AF D< felezGje, dtmegy a B-t nem tartalmazo AD iv G felez6pontjan.
Ez az F pont tiikdrképe a trapéz szimmetriatengelyére, igy F'G valéban parhuzamos a parhuzamos oldalakkal, OQ
tehat merdleges rajuk.



