Bar a szoveg ezt nem allitja, feltessziik, hogy volt versenyz(ﬁﬂ

I. megoldas. Barmelyik feladatot figyelmen kiviil hagyva mindegyik versenyz6hoz csak egy olyan masik versenyzé
van, aki a maradé négy feladatban ugyanazt az eredményt érte el, mint 6. Ha ugyanis volna ketts, akkor harmuk kozt
vagy volna ketts, aki a figyelmen kiviil hagyott feladatot megoldotta, vagy ketts, aki nem oldotta meg, de akkor 6k
ketten mind az 5 feladat koziil ugyanazokat oldottdk volna meg (esetleg egyet sem), ez pedig a feltétel szerint nem
teljestil.

Az 1. feladatot figyelmen kiviil hagyva parokba allithatjuk a versenyzdket ugy, hogy a parok a maradé 4 feladat
koziil ugyanazokat oldottak meg, az 1.-t pedig egyikiik megoldotta, masikuk nem. Igy a versenyzék szdma kétszerese
az els6 feladatot megoldok szaméanak.

Ha most a 2. feladatot hagyva figyelmen kiviil alakitunk parokat, akkor egy az elsé feladatot megold6 versenyzé
pérja is megoldotta az 1. feladatot, hiszen a 2. feladattol eltekintve azonos eredményt értek el; a 2. feladatot viszont
egyikiik megoldotta, a masikuk nem . Igy az 1. feladatot megold6 versenyzok szama 2-szerese, az Osszes versenyzéké
tehét 4-szerese az 1. és 2. feladatot megoldok szamanak. Hasonléan a 3. feladat szerint allitva parokba, egy tanulénak,
aki az els6 két feladatot megoldotta, a parja is megoldotta az els6 két feladatot, a 3. feladatot pedig egyikiik oldotta
csak meg, igy az els6 két feladatot megoldokat kiilon allitottuk parokba, szamuk kétszer akkora, az Gsszes versenyzéké
tehéat 8-szor akkora, mint az els6 harom feladatot megoldok szama. Ugyanigy lathat6, hogy 16-szor annyi versenyzd
volt, mint ahdnyan az els6 négy feladatot megoldottak, és 32-szer annyi, mint amennyi mind az 5 feladatot megoldotta.
Ilyen versenyz6 azonban legfeljebb egy volt, és ha feltettiik, hogy volt versenyzs, akkor egynek kellett is lennie. Igy
Osszesen 32 versenyzé volt,

II. megoldas. Egy feladat megoldasat jeloljik 1-gyel, a meg nem oldésat O-val. Minden versenyzd eredményét
irjuk fel ilyen médon, a feladatok eredményét a kittizés sorrendjében tiintetve fel, tehat pl. 10110 azt jeloli, hogy
a megfelel§ versenyzé a 2. és 5. kivételével megoldotta a feladatokat. Szamoljuk Gssze a lehetdségek szamat. Az els6
helyen 0 vagy 1 all, mindegyik mellett allhat a masodik helyen 0 vagy 1, tehat az els6 két helyet 4-féleképpen tolthetjiik
ki. A harmadik helyet ismét 2-féleképpen tolthetjiik ki, és minden ajabb feladat figyelembevételével megkétszerezsdik
a lehetséges eredmeények szama. Igy az 6t feladat megoldasaban 2 -2 -2 -2 -2 = 32-féle eredmény lehetséges, ennél
tobb versenyz6 sem lehetett tehat, mert az elsé feltétel szerint nem volt két versenyzd, aki pontosan ugyanazokat a
feladatokat oldotta volna meg.

Megmutatjuk, hogy ha feltessziik, hogy volt versenyzg, akkor 32-nek kellett lennie, tehat minden eredménynek el
kellett fordulnia. Valasszunk ki egy versenyzét, A-t, jelezze az eredményét az abede jegysorozat (mindegyik beti 0-t
vagy l-et jelent). Aki példaul az 1. feladatban t&le kiillonb6z6 eredmeényt ért el, annak az eredménytablaja 1 — a-val
kezdédik, ezt rovidebben @-sal fogjuk jelblniE Ekkor minden lehetséges eredmény elGall ugy, hogy az a, b, ¢, d, e
szamok koziil egyeseket (esetleg egyet sem, vagy mindet is) f6léhuzunk, hiszen egy betd és a foliilhazottja koziil az
egyik 0, a masik 1. Azt kell tehat belatnunk, hogy minden ilyen modon jelzett eredmény el6 is fordul. Eljarast adunk
meg, amivel minden eredményhez megtaladlhatjuk az éppen azt az eredményt elért versenyzét. Ezt az abcde példajan
mutatjuk be: A-hoz talalhatoé olyan B versenyzs, akinek az eredménye A-étol csak az 1. feladatban kiilonbozik, tehat
B eredménye abcde A B-t6l csak a 3. feladatban eltéré versenyzs, C eredménye abcde; az ett6l csak a 4. feladatban
eltérs D eredménye abede, végiil azé az E versenyz6é, akinek az eredménye D-ét6] csak az 5. feladatban kiilonbozik
abcde. E tehat a keresett versenyzd. B, C, D, E a feladat masodik feltétele szerint rendre létezik. Hasonléan lathato
be barmelyik eredményrdl, hogy el6fordul a versenyzdk kozt, tehat 32 versenyzd vett részt a versenyen.

LA feladat szdvege szerint megoldas az is, hogy egy versenyzs sem indult, hiszen akkor sem volt két olyan versenyzd, aki pontosan
ugyanazokat a feladatokat oldotta meg, a masik feltétel pedig csak akkor nem teljesiil, ha taldlunk egy versenyzst és egy feladatot, hogy
a feladatot figyelmen kiviil hagyva is a versenyz6 a tobbi négy feladatban mindenki mastol kiilonb6zé eredményt ért el. Ha azonban nincs
versenyz0, akkor ilyen versenyz6t nem taldlunk.

20lvasd: 4 foliil vonas.



