Jeloljiik a hatjegyti négyzetszamot n’-tel, ennek kozépss részét alkoto kétjegyt szamot x-szel, az utolsoé és a kozépsd
kétjegyi szam kiilonbségét y2-tel. Ekkor feladatunk kovetelménye igy irhato:

n?=z-10"+2-10* + (z + y*) = 10 101z + y*.
Ezt atrendezéssel és az egyiitthatot torzsszdmok szorzatara bontva a kovetkezs alakra hozhatjuk:
(7) m+y)(n—y)=37-13-7-3-x.
n? hatjegyt, ez azt jelenti, hogy 10° < n? < 10°. Mivel 316% < 10° < 3172, igy.
317 < n £ 999.
Masrészt = és = + y? kétjegyd szamok:
(8) r =10 és x+y* <99,

igy
y? <99 — 2 <99 — 10 = 89;
és mivel nyilvan elegend6 y nem negativ értékeire szoritkoznunk, azért 0 < y < 9.
Igy (7) bal oldalanak tényezéire a kovetkezs korlétozasok allnak fenn:
) n+y <999+ 9 = 1008,
n—y=317—9= 308,

tovabba a két tényezd kiilonbségére:
(10) (n+y)—(n—y)=2y =18

Ezek szerint olyan x kétjegyt szamot kell keresniink, hogy (7) jobb oldala a (9)—(10) korlatozasoknak megfelel6 két
egész tényez6 szorzatara legyen bonthato, beldlik n és y is egésznek adodjék, végil z-re és y-ra (8) is teljestljon.
Evégett minden szoba jové modon két tényezGs szorzatta probaljuk alakitani (7) jobb oldalat, gondolva x felbontasara
is, legyen x = z1x2 (z1 és xo egyike lehet 1 is).

A (7) alatti torzsszamok szorzata nagyobb 1008-nal, igy nem lehet mind ugyanabban a tényezében. Két 1008-nal
kisebb tényezére a kovetkezd modokon bonthatd szét:

13-777, 21-481, 37-273, 39-259 és 91-111.

(7) bal oldaldnak két tényezGjét 13x; és 777xo alakban keresve (9) miatt csak xo = 1 felel meg, ez a tényezs 777,
ennélfogva (10) miatt a masik tényezore

777 —18 =759 < 1327 S 795 = 777 + 18,
amibdl, 13-mal osztva, és a hanyadosnak csak az egész részét kiirva
58 < 1 § 61.

n és y csak akkor egész, ha Osszegiik és kiilonbségiik ugyanolyan parossagi. A 777-es tényez6 paratlan, ezért csak
x) =59 és 2} = 61 jon szoba.

Az els6 esetben © = 2’2o = 59, a masodik tényezd 13 - 59 = 767, kisebb 777-nél, igy n +vy = 777, n — y = 767;
amibsl n = 772, y = 5; és = + y* = 84, kétjegyi szam, tehat megoldast talaltunk. Valoéban, 772% = 595 984, megfelel
a feltételnek.

A masodik esetben x = 61, és y = 8 adodik, ezekbdl  + y? haromjegyi szam, innen nem adédik megoldas.

Hasonl6 gondolatmenettel 2121, 481z alaku tényezGket keresve (9) miatt csak zo = 1 vagy 2 lehetséges. Mind-
kettével megoldas adodik: 2o = 1 esetén z1 = 23, x = 23, n = 482, y = 1, és n? = 232324; valamint zo = 2 esetén
1 =46, x =92, n = 964, y = 2, és n® = 929 296. (Az utobbiban xs, z1, n és y kétszer, n? és x négyszer akkora, mint
az el6bbi megoldas megfelel§ szama.)

Ha a tényezGket 37x1 és 273x4 alakban keressiik, (9) miatt csak xo = 2 és 3 jon szoba. o = 2 esetén x; csak paros
lehet, 4&mde 546 — 18 = 528 és 546 + 18 = 564 kozé 37-nek csak péaratlan tobbszordse esik: 555 = 15 - 37. Nem ad
megoldast xo = 3 sem, mert igy z; paratlan, viszont 3 - 273 — 18 = 801 és 3 - 273 + 18 = 837 kozé 37-nek csak paros
tobbszordse esik: 814 = 22 - 37.

Nem ado6dik megoldas sem 39z, 2592, alaki tényez6kkel, sem 91z, 111z alakt tényezékkel, mert véve zo-nek a
(9) megengedte értékeit és a(10) alapjan adodo korlatokat, ezek kozé 1 egyiitthatojanak vagy nem esik t6bbszorose,
vagy az adodoéd tobbszords parossaga nem egyezik xo parossigaval.

Mindezek szerint a feladat feltételeinek a kdvetkezd harom négyzetszam felel meg;:

4822 = 232324, 772% =595984 659642 = 929 296.



