Alkalmas 10j ismeretlenek bevezetése utjan feladatunkat egyszertibb egyenletekbdl 4116 egyenletrendszer megoldaséra
vezethetjiik vissza. Legyen pl.
r—y=u, € zY=",

akkor egyenleteink igy alakulnak at:

(1a) P —ay+yt = (e -y’ oy =u+ov=2
(22) 25—y = (2 — )+ 3ey(z — ) = v + Buw = 4.

Az els6 egyenletbdl v kifejezését a masodikba helyettesitve:
u® + 3u(2 — u?) = 4.
Rendezés és egyszertisités utdn a bal oldalt szorzatta alakithatjuk:

u? —3u+2=0,
(WP —u)—2wu—1) = (u—1)[u(fu+1) = 2] = (u—1)(u* +u-—2).

Ez a szorzat akkor és csak akkor 0, ha valamelyik tényezéje 0, tehat vagy u —1 =0, u; = 1, vagy u> +u —2=0. Az
utobbi egyenlet két gyoke us = 1 és ug = —2. Az u-khoz tartozo v-ket az (1a) egyenletbdl szamithatjuk ki,

’U1=1, ’1}2:1, ’1)32—2.

Az uy =1, v1 = 1 gyOkrendszerhez tartozo x és y értékeket az

egyenletekbdl kiszamitva

V541 V5 —1
1= =75
V5 —1 V541
T2 = — 5 ) Y2 = — 5 .

Az ug, vo gydkparbol nem kapunk 1j megoldast. Az ug = —2, v3 = —2 gyokpéarral adédé z —y = =2, zy = —2
egyenletrendszernek nincs valés megoldasa.
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Megjegyzés. Bizonyitas nélkiil megemlitjiik, hogy (1) képe a derékszogi koordinatarendszerben olyan ellipszis,
amelynek kozéppontja az origo, szimmetria tengelyei a koordinata—tengelyekkel 45°-0s sz6get zarnak be, nagy tengelye
az L. és III. siknegyedekben halad, — (2) képe pedig egy Gn. harmadrendi gorbe. A mindkét egyenletet kielégits x, y
szamparokhoz tartozé pontok a gorbéknek kozds pontjai, ez esetben érintkezési pontok, benniik a két gérbének kodzos
az érintGje is.




