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A keresett mértani hely egy pontjat a kovetkezGképpen szerkeszthetjiik meg. Huzunk egy tetszéleges k egyenest a
K ponton at, majd L-en at egy erre merdleges [ egyenest, metszéspontjuk legyen C. Ezutan az M ponton keresztiil
meghuizzuk a k-val 45°-0s szoget bezard mq, mo egyeneseket. Az dbran m; az éramutaté jarasaval ellenkezs irdnyban
45°-kal elforgatva jut k-ra, mo pedig megegyez6 iranyu 45°-os forgatéssal. Messe k-t és l-et mq a By, ill. A; pontban,
meo pedig Ba-ben, ill. As-ben. Ekkor A1 B1C és As BoC' a feladat kovetelményeinek megfelel$ egyenld szaru derékszogi
haromszogek. A derékszogii haromszog koré irt kor kozéppontja az atfogod felezGpontja, dbrankon A, B felezGpontja
Fy, Ay By felez6pontja Fy, mindkettd hozzatartozik a keresett mértani helyhez.

Azt keressiik, milyen alakzatot ir le Fy és Fb, mig k a K koriil — s igy [ az L koriil, m; és my pedig az M koriil —
egyszer koriilfordul.

Az atfogok felezGpontjait Ay és By, ill. Ay és Bs kijelolése nélkiil is megkaphatjuk, ugyanis C a K L szakasz folé
irt ¢t Thalesz—koron van, CF; pedig (i = 1, 2) — egyenld szart haromszogrdl lévén szo — felezi az A;CB; szoget és
merGleges m;-re, tehat F;-t M meréleges vetiilete adja a k, [ egyenespar megfelels f; szogfelezéjén. E szogfelezsk
minden helyzetben felezik t-nek a szarak kozé es6 K L félkorivét is, és igy dtmennek t-nek a K L-re merdleges Vi Vs
atmérdje valamelyik végpontjan (az abran CFy atmegy Vi-en, C'Fy pedig Va-n. Ezért — barmilyen is a C, F;, V; pontok
sorrendje —, mindig fennall: MF,C< = MEF, Vi<t = 90° és M F>,C< = M F,Vo<t = 90°. Igy a k kiilonboz6 helyzeteihez
tartozé Fi pontok a V4 M, mint &tmérd f6lé rajzolt ¢; Thalesz—koron vannak, az F» pontok pedig a VoM atmeéré folé
rajzolt to Thalesz—koron.

Hatra van még annak megvizsgalasa, hogy a két utébbi Thalesz—kor minden pontja hozzatartozik-e a mértani
helyhez. Legyen a t; kor egy M-t6l és Vi-t6l kiilonbodz6 pontja X, és kossiik 6ssze Xi-et Vi-gyel és M-mel. Ekkor
MX Vi<t = 90° tovabba, miutan Vi rajta van a t koron, az X,V egyenes e kort altalaban még egy C pontban
metszi. Igy a CK, CL és X1 M egyenesek egy derékszogii egyenls szart haromszoget alkotnak, és e haromszog koré
irt kor kozéppontja éppen a felvett X; pont. Ugyanis a CX; és CK egyenesek kisebbik szoge 45°, mert az egyenesek
kozott t-nek valamelyik Vi K ive fekszik, vagyis a kor negyede vagy haromnegyede, igy a C'K-ra merélegesen allo C'L
egyszersmind tiikros parja is C K-nak C X;-re, tovabba X7 M 6nmaganak tiikdrképe C X;-re, hiszen meréleges ra; végiil
X5 az igy nyert haromszog atfogdjanak és szimmetriatengelyének kdzos pontja. — X7 gyanant V; is vehetd, ekkor X1 V)
egyenes gyanant az X1 M = V; M atmérére emelt meréleges, ¢t1-nek Vp-beli érintGje veendd, hasonléan X; = M esetén
az M-beli érint6t vesszitk X1 M gyanant. — Hasonléan eléfordulhat, hogy X;V1 a t kort mésodszor éppen K-ban, vagy
L-ben metszi, ekkor az egyik befogd egyenese a KL egyenes, a méasiké pedig a talalt metszéspontban t-hez huzott
érints. C' gyanant adédhat maga Vi is, ha ti. X;V; éppen érinti a ¢ kort.

Ezzel bebizonyitottuk, hogy a ¢; kor minden pontja a mértani helyhez tartozik. Hasonl6képpen az Fy pontok to ko-
rének minden pontja ugyancsak hozzatartozik a mértani helyhez, mert meggondolasaink V; helyén Va-vel valtozatlanul
érvényesek. A keresett mértani hely tehat a ¢ és to korokbdol all.

Megjegyzés. Lehetséges, hogy az ABC egyenl$ szaru derékszogii haromszog pontté zsugorodik 6ssze, éspedig akkor
és csak akkor, ha C' azonosnak addédik Xi-gyel, hiszen a szoban forgé koriilirt kor sugara X;C. Ilyen X; mindig van:
t és t1-nek V;-t6l kiilonbo6z6 kdzos pontja, ill. ha ¢ és ¢y érintkeznek, akkor maga V;.



