
3. feladat. Három �ú és három leány közül mindegyik �ú pontosan két leányt és mindegyik leány pontosan két �út

ismer. Bizonyítandó, hogy a �úk és leányok párokba állíthatók úgy, hogy mindenki ismer®ssel kerüljön össze.

I. megoldás. Álljanak körbe a leányok (aral a kör belseje felé), és álljon mindegyik �ú a mögé a leány mögé, akit

nem ismer. Így minden leány mögött pontosan egy �ú áll. Nem lehet ugyanis, hogy valamelyik �ú ne találna magának

helyet, mert úgy mind a három leányt ismerné; és az sem lehet, hogy két �ú állna egy leány mögé, mert akkor az illet®

leánynak sak egy �ú ismer®se lenne. Lépjen most mindegyik �ú a körben egy hellyel jobbra. Így mindegyikük ismer®s

leány mögé jut, azzal álljon párba. Ezzel a kívánt felállítás lehetséges voltát bebizonyítottuk.

Ismer®sök kerülnek egy párba akkor is, ha mindegyik �ú egy hellyel balra lép a körben. Eszerint a követelménynek

kétféleképpen is eleget lehet tenni.

II. megoldás. Fogja meg az els® �ú az ®t ismer® két leány kezét, majd ®k a másik �ú ismer®sük kezét. Ez nem

lehet ugyanaz a �ú, mert akkor a körb®l kimaradó �ú és leány a körben lev® két leány, ill. két �ú egyikét sem ismerné,

s így nem lehetne két-két ismer®sük. A most a körbe állt mindkét �ú másik leányismer®se viszont a harmadik leány,

hiszen ® az els® �út nem ismeri. Így vele a kör zárul. Ha most körben minden második kézfogást elengednek a körben

állók, éppen az el®írásnak megfelel® párokat kapunk.

Megjegyzés. Ez a megoldás megegyezik az els®vel abban, hogy mindkett®ben kizárjuk nem-ismer®s �ú-leány pár

összeállítását. Az utóbbi módszer viszont akárhány pár megalakítására is használható, hasak a leányok és a �úk száma

egyenl® (n), és minden jelenlev® a másik soportból pontosan két személyt ismer.
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n > 3 esetén el®fordulhat, hogy a

kézfogás során több kör alakul ki. 4-tagú kör is lehetséges, ezt az adott esetben sak a kimaradók sekély száma tette

lehetetlenné.

III. megoldás. Álljanak a �úk és lányok ideiglenesen akárhogyan párba. Ha mindenki ismer®ssel került össze,

nins további tennivaló. Ha valamelyik �ú nem ismeri a párját, akkor vegyenek maguk mellé egy másik párt, és a

leányok seréljenek helyet. Miután minden �ú sak egy leányt nem ismer, és minden leány sak egy �út nem ismer,

a serével elérik, hogy mind a két pár tagjai ismerik egymást. Ha most a harmadik pár tagjai is ismerik egymást,

nins további tennivaló. Az ellenkez® esetben velük és még egy párral az el®bbi eljárást megismételjük. Eszerint, a

legkedvez®tlenebb esetb®l kiindulva is sikerül két serével elvégezni a kívánt párbaállítást.

Megjegyzés. Számos versenyz® elnevezte a �úkat és a leányokat és ezután sorravette az összes lehetséges ismeretsé-

geket. Ez az eljárás szükségtelenül bonyolítja a feladat megoldását.
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