3. feladat. Az ABCD négyszég AB, BC, CD és DA oldalainak felezé merdlegesei legyenek rendre ,a”, b, ¢ és d;
az ab, be, cd és da egyenesek metszéspontjait pedig jeloljik A', B', C', D'-vel. Mutassuk ki, hogy ha az ,a”, b, ¢ és
d egyenesek metszik egymdst, és nem egy ponton mennek dt, akkor az A'C’ és B'D’ egyenesek merdlegesek az eredeti
négyszég dtloira.

Megoldas. Az a, b, ¢ és d oldalfelezd merdlegesek koziil mar harom sem mehet at egy ponton. Ha ugyanis harom
egy ponton menne at, akkor ez a metszéspont egyenld tavol lenne az A, B, C és D pontok mindegyikétsl, ezért a
negyedik oldal felez6 merdlegese is dtmenne rajta. Ezt az esetet pedig a feladat kizarja. Az A’, B’, C’ és D’ tehat négy
kiilonb6z6 pont.

Az A’ pont az ABC héaromszég AB és BC oldalai felez6 merdlegesének metszéspontja, ezért az AC oldal felezs
merdlegese is atmegy rajta. Ugyanigy C’ az ADC haromszog CD és DA oldalai felez6 merélegesének metszéspontja,
tehat rajta van az AC oldal felez6 merélegesén is. E két haromszog kozos AC oldala az eredeti négyszognek egyik
atloja, tehat az A" és C’ pontok altal meghatéarozott egyenes éppen az AC 4tl6 felezd merdlegese.

Ugyanigy adodik — az A, B, C, D bettik szerepét rendre B, C, D, A-nak adva at —, hogy a B'D’ egyenes a BD
atlo felez6 merdlegese.

Ezzel a feladat allitdsdnal tobbet mutattunk meg: az A'C’ és B'D’ egyenesek nemcsak merélegesek az ABCD
négyszog atloira, hanem felezik is azokat.



