Mérjiik ra a és b-re O-t0l az allandd AO + OB szakaszt és jeloljiik a végpontot A, ill. Bg-lal. O, Ag és By téagabb
értelemben hozzatartozik a keresett mértani helyhez. Ha ugyanis AO = OB = QA /2, akkor az AB-vel O-n at huzott
parhuzamos érinti az AB atmérdji kort, igy C' gyanant csak maga O vehetd.

Ha pedig A az Ao hatéarhelyzetbe, és ezért B az O-ba keriil, akkor AB atmegy O-n, és igy C egybeesik Ap-lal.
Ugyanigy A = O, B = By esetén C = By. Néhany tovabbi C-pont megszerkesztése utan a szemlélet azt a sejtést
adja, hogy a keresett mértani hely az AyBy atmérd folotti, O-n atmend 4 félkor, mas szoval az AgByO egyenld szaru
derékszogl haromszog koré irt k kornek az O-t tartalmazd AgBy = i ive. Bebizonyitjuk, hogy AgBy felez6pontjat
K-val jelolve mindig fennall KC = KAy = KO.

Szerkesztésiink szerint BO + OA = OAg = OA + AAp, tehat BO = AAp; masrészt KO = KAy és KOB< =
KAgA< =45° igy a KOB és K ApA haromszogek egybevagok. Ezért KB = K A, vagyis AB-nek t felez6 merslegese
az AB minden helyzetében dtmegy K-n. Amde t egyszersmind az ACOB htrtrapéz szimmetriatengelye, tehat OC-t
is merdlegesen felezi, és igy valéoban KC' = KO = K Ag. Eszerint a mértani hely minden pontja k-n van.

Megmutatjuk masrészt, hogy az ¢ iv minden C* pontja hozzatartozik a keresett mértani helyhez. Messe a C* Ay hur
f felez6 merdlegese a-t A*-ban, forgassuk el a K AgA* haromszoget K koriil ugy, hogy Ag az O-ba jusson, és legyen
ekkor A* 0j helyzete B*. Megmutatjuk, hogy az A*, B* pontokhoz a feladat feltételei szerint C* tartozik hozza.

A hasznalt forgatéas szoge Ao KO< = 90°, ezért az a-n levé AgA* oldal j OB™* helyzete merdleges a-ra, tehat B*
a b-n van. Tovabba OB* = AgA*, tehat OA* + OB* = OA™ + A* Ay = OAy, az elsirt allando. — Méasrészt f atmegy
K-n, igy a KA*C* haromszog az f-re vett tiikorképe K A* Ag-nak, az utobbi pedig azonos koriiljarassal egybevago
K B*O-val, tehat KA*C* és K B*O ellentétes koriiljarassal egybevagok. Es mivel K csticsuk kzos, azért van olyan t*
tengely, amelyre tiikrézve egymasba mennek at. Tehat A*B* és C*O parhuzamosak (merdlegesek t*-ra), és az A*B*,
C*, O pontok egy szimmetrikus trapéz csicsai. Végil A*OB*< = 90°, ezért O, és vele C* is rajta van az A*B*
atmeérgjd koron. Ezzel allitasunkat bebizonyitottuk.

Amig C az O-t tartalmazo AgBy = i iven van, addig AgKA< = AgKC</2 = AgByC< < 90° = AgKO«,
tehat A az AgO szakaszon, az a félegyenesen van, és ennélfogva B a b-nek pontja. Ha viszont C-t a k-nak az AgOBy
szogtartomanyba es6 ivén vennénk, akkor a C'O-val parhuzamos egyenesek vagy csak a-t, vagy csak b-t metszenék, igy
nem lehetséges a C-t elGallitd A, B pontpér.

Mindezek szerint a C' pontok mértani helye valéban az AgO By félkoriv.

Megjegyzés. Ha megengedjiik, hogy A talmehessen az Ay hatarhelyzeten, akkor AO 4+ OB allandosaga csak negativ
O B-vel maradhat fenn. Ennek a b félegyenes O-n tuli meghosszabbitasan levé B pontot feleltetve meg, a fentiekhez
hasonl6an beldthat6, hogy C' mértani helye az OBy negyedkornek K-ra vett O’ Ag tiikorképe (az O’ pont kivételével,
mert igy mindig fennall |OB| < OA, tehat AB és OC az a-val 45°-nal kisebb szoget zar be). Ha pedig B halad tul
Byg-on és A az a félegyenes O-n tuli meghosszabbitasédn van, akkor C' mértani helye az O’ By negyediv (O’-t kizarva).
Ezek szerint elGjellel vett OA, OB tavolsdgokat tekintve C' mértani helye a k kor az O" pont kivételével.

LAz abran a *-okat nem tiintettiik fel.



