I. megoldas. Azt kell bebizonyitanunk, hogy a 6 szam valamelyikének a tobbi szamok egyikével sincs k6z0s osztdja.

Nézziik meg, mely szamok lehetnek két-két adott szam kozos osztoi. Ha az A és B egész szamok kozos osztoja d,
azaz A = ad és B = bd — ahol a és b egész —, akkor d az A — B = (a — b)d kiilonbségnek is osztoja. A 6 egymaéas utani
szam kozti kiilonbségek legnagyobbja 5, ezért a szamokbol képezhetd parok kézos osztoéi gyanant csak 2, 3, 4 és 5 johet
szoba. Ha egy szadm ezek egyikével sem oszthatd, annak a 6 tagi sorozat egyetlen méas tagjaval sincs kozos osztdja.

6 egymas utdni egész szam koziil hdrom paros, harom paratlan. A keresett szam csak a paratlanok egyike lehet,
hiszen barmely két paros szdmnak kozds osztoja a 2. Tovabba 6 egymés utani szam koziil pontosan ketté 3-mal
oszthatd, és ezek egyike paros, masika paratlan, végiil koziiliikk egy vagy két szam 5-tel oszthato, és ezek koziil is csak
egyik lehet paratlan. Eszerint a harom paratlan szam koziil legfeljebb kett6 oszthatd 3-mal vagy 5-tel, és igy legalabb
egyikiik sem 3-mal, sem 5-tel nem oszthatd. Ez a szam a fentiek szerint a sorozat Osszes tobbi tagjaihoz képest relativ
prim. Ezzel a bizonyitast hefejestiik.

Ha a harom paratlan szam koziil egyik sem oszthatd 5-tel, vagy ha a 3-mal oszthaté paratlan szam egyben 5-tel is
oszthatd, akkor mind a két 3-mal nem oszthaté paratlan szam relativ prim a sorozat tobbi tagjahoz.

Megjegyzés. A versenyzdk egy része megkisérelte az Gsszes, a 2, 3 és 5-tel valo oszthatosag szempontjabol lehetséges
alaki hat egymas utan kovetkezs szambol alld sorozatok végigvizsgalasat. Az ilyen sorozatok a 2-vel valo oszthatosag
szempontjabol kétfélék: az elsd vagy a masodik tagjuk oszthatd 2-vel; a 3-mal valo oszthatésig szempontjabol harom-
felek: az els6 vagy a mésodik vagy a harmadik tagjuk oszthaté 3-mal; az 5-tel valé oszthatosdg szempontjabol pedig
hasonléan o6tfélék. Eszerint a sorozatok a 2, 3 és 5-tel valo oszthatdsag szempontjabol egyiittesen 2 - 3 - 5 = 30 félék.
Nem hibas eljaras az allitast e 30 fajta szamsorozat megvizsgalasa utjan bizonyitani be, de hosszadalmas és eléggé
Otlettelen.

II. megoldas. Bovitsiik ki a hattagi szdmsorozatot pdratlan szammal kezdddd héttagt, egymas utani szamokbol
allo sorozatta tgy, hogy ha az adott sorozat paratlan szammal kezdGdik, akkor a végéhez flizziik hozza a soron kdvetkezd
pératlan szamot, az ellenkezd esetben pedig a sorozat elsé tagjat megeléz6 péaratlan szamot vessziik hozza. Legyen a
keletkez6 sorozat:

2n—3, 2n—2, 2n—1, 2n, 2n+1, 2n+2, 2n+4 3.

Megmutatjuk, hogy az allitas teljesiil a kibévitett sorozat egy a széls6ktél kiilonbozs tagjara, tehét érvényes a hozza-
flizott szam elhagyésaval visszamarado, eredeti sorozatra, is.

A kibGvitett sorozat kozépss tagja, 2n paros. Mindkét szomszédja, 2n — 1 és 2n + 1 hozzatartozik az eredeti
sorozathoz is és paratlan. Legaldbb egyikiik nem oszthaté 3-mal, ez a keresett szam. Ugyanis ez a szadm 2-vel és 3-mal
nem oszthato, ezért ha van kozos osztoja a sorozat valamelyik tagjaval, e k6zos oszto csak 5 lehet. Azonban akar 2n—1,
akar 2n + 1 oszthat6 5-tel, a bévitett sorozatban nincs tobb 5-tel oszthato szam.

Ez a megoldas Mdté Attildtol szarmazik. A feladat allitasanal valamivel tobbet ad: a sorozat mésodik péaros tagjanak
3-mal nem oszthaté szomszédja mindig relativ prim a tobbi tagok mindegyikéhez.



