Vilagos, hogy egyik ismeretlen sem lehet 0, masrészt, mivel az (1) egyenlet bal oldalan y kitevGje paros, z-é és z-é
paratlan, igy x és z egyezd elGjeld (ugyanez olvashato le (3)-bol is). Ugyanigy kovetkezik (2)-bol (vagy (4)-bol), hogy
y és u is egyez6 elGjeld.

Az egyenletek hasonlo szerkezetét kihasznalhatjuk azéltal, hogy Osszeszorozzuk Gket, igy mindegyik ismeretlen
kitevGje egyenld lesz.

2%y%2%u5 =2.8.32.8 = 212,

Ebbél hatodik gyokdt vonva, mivel az ismeretlenek szorzata az elGjelekre tett megéllapitasok szerint pozitiv, kapjuk,
hogy

(5) ryzu = 2% = 4.

(2)-t (1)-gyel osztva

Yzu
(6) = =h

és ezzel (5)-0t osztva
=1, amibdl xr==+l1.

Hasonloan lehet kiszamitani a tobbi ismeretlent: (5)-6t el6bb (3) és (2) hanyadoséaval osztva y = £1, majd (4) és (3),
végiil pedig (1) és (4) hanyadosaval osztva z = £2, ill. u = £2.

A fentiekbdl azt is latjuk, hogy az x, z és y, u ismeretlen-parok elGjelei fliggetlenek egyméastol, azért megoldast a
kovetkez6 négy értékrendszer szolgaltathat:

T =1, z1 =2, y; =1, up = 2;
1'221, 22:2, y2:—1, ’U,QZ—Q;
1'32—1, 23:—2, y3:1, ’U,3=2;
Ty = —1, Z4 = —2, ys = —1, Uy = —2.

A préba mutatja, hogy mindegyik kielégiti az egyenletrendszert. Ezzel feladatunkat megoldottuk.

Megjegyzések. 1. Ugyancsak egyszeri a kikiiszobolés, ha (2) és (3) szorzatat osztjuk (1) és (4) szorzataval, ill. (3)
és (4) szorzatat osztjuk (1) és (2) szorzataval

% — (2)4 - 82'—? — 16, ill. (%)4 — 16,
amibdl — az elGjelekrdl tett észrevétel alapjén —
z =2z, u =2y
Igy pedig (1) és (2)-bol )
ohy? =22yt =1, <§) =1, Yy = =xz.

2. Kézenfekvs az (1) — (4) egyenletek két oldalanak logaritmusat venni, igy ugyanis az ismeretlenek logaritmusaira
els6foku egyenletrendszert kapunk. Minthogy a jobb oldalon 2-nek pozitiv egész kitevés hatvanyai allnak, célszerd a
2-alapu logaritmusok egyenlségét felirni.

(7 2logr =X, Zlogy=Y, 2logz=2, Z2logu="U-val

(1%) 3X +2Y +Z =1,
(2%) 3Y +27Z+U =3,
(3%) 3Z+2U+X =5,
(4%) 3U+2X +Y =3.

Lényegesen kiilonb6z6 megoldasokhoz igy sem jutunk, csak szorzas-osztas helyett 6sszeadast ill. kivonast, hatvanyozéas-
gyOkvonas helyett pedig szorzast-osztast kell ekkor végezniink. Masrészt viszont igy csak pozitiv megoldéast kaphatunk.

Tobb versenyzé probalkozott ilyen megoldassal, de 10 alapu logaritmusokat hasznéltak és a jobb oldalakat négy
tizedes jegyi kozelit6 értékeikkel helyettesitették.



