Az egyenletnek nincs értelme, ha valamelyik nevezd 0; feltessziik tehat, hogy p # 0, ¢ # 0, és nem fogadunk el
olyan p, q szampart, amelybdl pzr — 1 =0, gx — 1 = 0, vagyis pxr = 1, gr = 1 adddik. A nevezdk szorzataval szorozva

p*(qz — 1)(pr — 1) = p*qz(pr — 1) = ¢*(gz — 1)(pr — 1) — pg*z(gz — 1).
A zéréjelek felbontésa, rendezés és Gsszevonds utan z-re elséfoku egyenletet kapunk:
(P’ —¢® )z =p° —¢*

Ha p = ¢, akkor ez az egyenlet — és természetesen az eredeti is — minden x-re teljesiil, nincs hatarozott, egyértelmi
megoldas. Ha p # ¢, akkor p® — ¢® # 0-val osztva és p — g-val egyszertsitve:

_ p+g
r= ——-F.
p? 4+ pq + ¢*

Ezzel az egyenletet megoldottuk. Lathat6, hogy

O
p? + pq + ¢?

csak ¢ = 0 mellett, gz = 1 pedig csak p = 0 mellett kévetkeznék be. Ezeket mar kizartuk, tehat az egyenletnek mindig
van hatérozott gyoke, hap #0, ¢ # 0, és p # q.



