I. megoldas: Eszrevehetjiik, hogy a szorzat els6 és negyedik tényez6jének szamtani kozepe egyenls a masodik és

harmadik tényez6 szamtani kézepével, z + §—del. Tekintsiik ezt Gj ismeretlennek, legyen tehéat
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egyenletre jutunk. Kiszamitva a gy6koket, majd (2) szerint az ezekhez tartozo = értékeket:
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az egyenletet megoldottuk. Latjuk, hogy mind a négy gyok valds.

II. megoldas: Vegyiik észre, hogy (1) els6 tagjaban az els és negyedik tényezd szorzata a mésodik és harmadik
tényezd szorzatatol csak allandoban kiilonbozik. Egyenletiink tehat ilyen alakira hozhato:

(2% + 5x)(2* + 52 +6) +8 = 0.
Vegyiik 1j ismeretlennek az 1j els6 tényezét:
(3) 2% + 5 = w,
igy a

egyenletre jutunk, melynek gyokei:

Ezeket rendre (3)-ba helyettesitve nyerjiik, hogy a wi-hez tartozé két = gyok éppen az I. megoldas soran nyert z; és
To, mig a we-hoz tartozo két gyok a fenti zg és x4-gyel egyezik meg.

Megjegyzések. 1. Minden
(x+a)xz+b)(x+c)(x+d) +e=0

alaku egyenlet megoldhat6 akar az 1., akar a II. megoldasban alkalmazott helyettesitéssel, hacsak az a, b, ¢, d szdmok
két egyenls Osszegi parba kapcsolhatok, pl.
a+b=c+d.

2. Az adott egyenlet elég egyszertd ahhoz, hogy az egész gyokokre némi probalgatéssal is ré lehessen jutni. Azonban
maga az a feltevés, hogy a gyokok egész szamok, altalaban indokolatlan, hiszen pl. az

z(x+2)(z+3)(z+5)+10=0

egyenletnek egyik gytke sem egész, s6t még csak nem is valés, amir6l konnyen meggy&zddhetiink, ha a gyokoket akar az
I, akar a II. megoldasban alkalmazott helyettesitéssel kiszamitjuk. Annyi mindenesetre lathaté az (1)-beli szorzaton,
hogy x nem lehet (racionalis) tort, mert x = p/g-val — ahol p és ¢ relativ prim egészek, ¢ > 1 — mind a négy tényezd
tort, és nevezdje g, marpedig egyenld nevez6ji nem egyszertsithets tortek szorzata nem lehet egész.



