A szimmetria érdekében jeloljik az 6t egyméas utan kovetkezs egész szam kozil a kozépsst a-val, ekkor a feladat
annak igazoléasa, hogy az

S=(@—-22+(@-1)*+a*+(a+1)?+(a+2)*=5*+2)

szam oszthato 5-tel, de 25-tel nem oszthato.

a és azért a® 42 is egész és S els6 tényezGje 5, ezért S oszthato 5-tel. S akkor és csak akkor lenne 25-tel is oszthato,
ha a mésodik tényezGje, a® + 2 is oszthato volna 5-tel. Evégett a® + 2-nek vagy 0-ra, vagy 5-re kellene végzédnie, tehat
a? végzédése 8, vagy 3 lenne. Négyzetszam azonban sem 8-ra, sem 3-ra nem végzédhet, ezért a® + 2 sem végzddhet 0,
vagy 5-re, tehat 5-tel nem lehet oszthaté a semmilyen egész értéke mellett sem, és igy S nem oszthatd 25-tel.

Megjegyzés: Elkeriilhetjiik a négyzetszamok lehetséges végzGdéseire torténd hivatkozast, ha megvizsgaljuk az a® +2
kifejezés 5-tel valo oszthatdsagat minden 5-tel valo oszthatosag szempontjabol kiilonbozs a mellett. Ezek a kovetkezok:

a = 5b (ahol b egész szam), ekkor a® + 2 = 25b% 4 2, és ez 5-tel osztva 2-t ad maradékul;

a =5b=+ 1 esetén a® + 2 = 25b% + 10b + 3, ez 5-tel osztva 3-at ad maradékul;

a = 5b=+ 2 esetén a’ + 2 = 25b% + 20b + 6, ez 5-tel osztva 1-et ad maradékul.

Veégigvizsgaltunk minden lehetséges esetet, és azt talaltuk, hogy a® + 2 egyik esetben sem oszthato 5-tel.



