I. megoldas: Az allitas egyenld szaru haromszogre nyilvan igaz, hiszen a két egyenls szog kiilonbsége 0°. Ezért
feltehetjiik, hogy a szokésos jelolésekkel

(1) a> B>y,
és a feladat megszoritasanal fogva
(2) a < 90°.

Az allitast indirekt aton bizonyitjuk. Feltessziik, hogy van olyan hiromszog, amelyben

(3) a—B>30°,
és
(4) ﬁ_723007

és megmutatjuk, hogy ilyen haromsz6g nem lehet hegyesszogi. Valoban, (3) kétszeresét és (4)-et hozzdadva a szogekre
érvényes

(5) a+ B+~ =180°

egyenlGséghez, azt kapjuk, hogy
3a > 270°, azaz a > 90°.

Eszerint hegyesszogt haromszogre (3) és (4) egyidejien nem teljesiilhet, ezért legalabb az egyik szogkiilonbség kisebb
30°-nal. Ezt kellett bizonyitanunk.

Megjegyzések: 1. Meggondolasunkat egyenlGtlenségekkel valé miiveletek nélkiil is elmondhatjuk. Feltessziik, hogy
van olyan pozitiv § és € szog, hogy

(3) B=a-—(30°+94)
(4) v =8—(30° +¢).

Elsbb (47)-t, majd (3’)-t (5)-be helyettesitve atalakitassal az

20 + ¢

= 90°
a + 3

Osszefiiggésre jutunk, ami ellentmond (2)-nek.

2. Tobb efféle uton jard versenyzé sziikségteleniil feltette, hogy § = e, vagyis hogy a — 5 = g — v. Az ilyen
megoldasok nem teljesek, hiszen csak egy tovabbi specialis feltételnek eleget tevé haromszogekkel foglalkoznak; még
jobban latszik ez abbol, hogy minden ilyen haromszégben 8 = 60°.

3. Tobben ilyenféleképpen kezdték okoskodasukat: Jegyen « csak egy kevéssel kisebb 90°-nal, pl. 89°59”. Az ilyen
feltevés — még ha azt helyes okoskodas koveti is — eleve lemond a bizonyitas teljességérdl, hiszen figyelmen kiviil hagyja
mindazokat a hegyesszogii haromszdgeket, melyek legnagyobb szdge 90° és 89°59" kozé esik. Az idézett feltevés abbol
a hibas szemléletbdl ered, mintha létezne a 90°-nal kisebb szogek kozott egy legnagyobb szog. Ilyen azonban nincs.

II. megoldas: Vizsgaljuk a haromszognek nagysagra nézve kozépss szogét, azaz (1) szerint S-t. Ha ez legalabb
60°, akkor o — 8 < 30°; ha viszont 8 < 60°, akkor a + 8 < 150°, és igy v = 180° — (o + 8) > 30°, tehat S — v < 30°.
A feladat allitasa tehat mindkét esetben teljesiil.



