I. megoldas: Gondoljuk a feladatot megoldottnak és legyen a keresett, AB-vel parhuzamos egyenesnek BC-vel,
ill. AC-vel alkotott metszéspontja P, ill. Q. A PQ szakasz a kis haromszog és a trapéz keriiletének egyarant része,
ezért a keriiletek egyenlségére vonatkozo kovetelmény igy is irhato:

(1) PC +CQ = PB + BA + AQ,

és igy PC + CQ egyenl6 az ABC haromszog keriiletének felével.
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Masrészt mivel QP parhuzamos AB-vel, azért a CPQ és C'BA haromszogek hasonlok, és igy
(2) PC:CQ=BC:CA.

Ezek alapjan el6szor k/2 = (AB + BC + CA)/2 hossztusagi egyenesszakaszt szerkesztiink, majd ezt BC : CA
aranyban kettéosztjuk, és igy nyerjiik a keresett PC, ill. C'Q szakaszt.

Szerkesztésiink helyessége nyilvanvalo; P mindig a BC' szakaszon adédik, mert PC + CQ = k/2 a haromszog-
egyenlGtlenség folytan kisebb BC + C A-nal.
II. megoldas: Tiikrozziik A-t a @, B-t a P pontra nézve, igy nyerjiikk az A*, B* pontokat. (1)-bdl az igy létrejott
tovabbi egyenl6 darabokat elhagyva
B*C + CA* = BA.

Masrészt nyilvanvalo, hogy A* B* parhuzamos AB-vel, amibgl kovetkezik, hogy

B*C:CA* = BC : CA.
Eszerint az AB oldalt a BC' és C' A oldalak aranyaban osztva nyerjiik a B*C és CA* szakaszokat, a keresett P, () pont
pedig a BB*, AA* szakasz felez6pontja.

Megjegyzések: 1. Itt az 1. megoldashoz képest azt nyertiik, hogy a felosztandé szakaszt nem kell szerkeszteniink. A
felosztas igen egyszerten adodik az AC'B szog CT felezGjével.

2. A feladat altalanosithato: elGirhatjuk, hogy a kis haromszog és a trapéz keriiletei egyenlGség helyett adott A
(A # 1, A > 0) ardnyban alljanak:

(3) PC+CQ+QP = \(PB + BA+ AQ + QP),

(ahol M-t ugy tekintjiik adottnak, hogy ismerjiik az egységnyi hosszusagu és a A hosszusagu szakaszt). Elgirhatjuk azt
is, hogy az (1) két oldalan allo Osszegek ardnya legyen egy adott p érték:

(4) PC +CQ = u(PB + BA + AQ).

Ezekkel a feladat igy hangzik: Adott az ABC haromszog. Szerkessziik meg a BC oldalon a P, és az AC oldalon a @
pontot gy, hogy PQ parhuzamos legyen BA-val és teljestiljon (3), ill. (4).
Tekintsiik el6bb a (4) kovetelmény esetét. Adjunk (4) mindkét oldalahoz u(PC + CQ)-t, igy

(14 w)(PC+CQ) =u(BC+ BA+ AC),
masképpen
(4" (PC+CQ): (BC+BA+ AC)=p: (1+ p).

Ennek alapjan els6 lépésiil a haromszog keriiletéhez és a p, 1 4+ p szakaszhoz negyedik aranyosként megszerkesztjiik
PC + CQ-t, majd ezt (2)-nek megfelelen két részre osztjuk.

Megoldas létezésének feltétele, hogy PC + CQ kisebbnek adodjek BC + C'A-nal. Ezt (4) csekély atalakitasaval
ugy is mondhatjuk, hogy a p : 1 arany értéke kisebb legyen (BC + C'A) : AB-nél; egyenl6ség esetén a P pont B-be,
Q@ pedig A-ba esik, a trapéz elfajul egyenesszakassza.



A (3) kovetelmény esetében a PC =da’, QC =V, QP = ¢/, BC = a, AC = b, AB = c egyszertibb jelolésekkel a
fentemlitett hasonlosag alapjan b’ = ba’/a és ¢’ = ca’/a. Ezek alapjan (3) igy alakithato:

a:a=k: <¥k—20),

amib6l @’ az el6bbi esethez hasonléan megszerkeszthetd.

A megoldhatosag feltétele, hogy a’ kisebbnek adodjék a-nél, masképpen, hogy — a legutébbi aranypéarbol —a A : 1
arany értéke kisebb legyen k : 2¢-nél.

Egybets jelolésekkel a (4) kovetelmény hasonloan igy alakithato:

1+p
o

a:a=k (k —c).



