I. megoldas: Ha a kisebbik tényez6t x-szel jeloljiik, akkor a masik tényezs x + 6, és a kovetelmény szerint
(1) t + (x +6)* = 272.

Szimmetrikusabba valik azonban egyenletiink, ha a tényez6k szdmtani kozepét valasztjuk ismeretlennek. Ezt z-vel
jelolve a két tényez6 z — 3 és z + 3, igy
(z—3)* + (2 + 3)* = 272,

és rendezve z paratlan kitevGs hatvanyai kiesnek:
24+ 5422 —55 =0,

vagyis z%-ben masodfokd egyenletre jutunk. Ennek gyokei zfﬂQ = 1-b6l zy = 1 és zo = —1, a masik, z§)4 = —55
gyokbdl zs és z4-re nem kapunk valos értéket. A z; gyokhoz tartozo tényezdpar —2 és +4, a z9-hoz tartozé —4 és +2,
a szorzat mindkét esetben —8; ez az egyetlen (valds) szam, amely feladatunk kévetelményeinek megfelelhet. Valoban
(=2)* + 4% = (—4)* +-2* = 272

II. megoldas: Jeloljiik a keresett szamot n-nel, a feladat szerinti tényezgit z-szel és y-nal. Ekkor, feltéve, hogy

>y,

(2) T —y =06,
(3) Ty = n,
(4) at —yt =272

Innen kozvetleniil n-re is kaphatunk egyenletet, ha (3)-at és (4)-et z(—y) = —n, x‘f + (—y)* = 272 alakban frva
észrevessziik, hogy egyenleteink bal oldalan x és —y szimmetrikus fliggvényei allnak. Igy (ugyanis varhato, hogy a
(2)-bé&l adodo

(5) [z + (—y)]* = 6* = 1296

egyenlet bal oldalat, amely szintén szimmetrikus fiiggvénye x és —y-nak, lehet tgy alakitani, hogy benne csak (2), (3)
és (4) bal oldala szerepeljen. Valoban, kifejtés utén

ot — 4y + 627y — 4oy + oyt — (2 +yt) — 4(x — y) 2wy — 2(xy)? = 1296,

tehét
272 — 4 - 6%n — 2n?% = 1296, n? 4+ 72n+ 512 = 0,

és innen ny = —8,ny = —64.

Minthogy azonban (2)-rél (5)-re attérve nem ekvivalens atalakitast végeztiink, ki kell probalnunk, hogy a kapott
szamok kielégitik-e a feladat feltételeit. Evégett meg kell hatdroznunk az z, y tényezdket is. Ezeket (2) és (3)-bol
szamithatjuk ki. ni-gyel ugyanarra a két tényezdpérra jutunk, mint az I. megoldasban, ns-h6z pedig nem tartozik
(valos) tényezopar, ezt tehat nem tekinthetjiilk megoldasnak.

Megjegyzés. A versenyzok tObbsége indokolatlanul feltételezte, hogy a tényezSk egész szamok, ezekre azutan (1), ill.
(4)-ben végzett probalgatassal ra is jutott. Volt, aki csak azt tételezte fel, hogy a tényezsk racionélisak, és kimutatta,
hogy (ebben az esetben) a tényezsk egész szamok, tovabba, hogy a feladat tulhatérozott, amennyiben a (2) egyenlet
felesleges, mert 272 csak egyféleképpen irhaté két egész szam negyedik hatvanyanak osszegeként. — Amde a feladat
szerint sem a két tényezének, sem magéanak a keresett szorzatnak nem kell még racionalisnak sem lennie! Tekintsiink
két ellenpéldat. (2) és (3)-at véltozatlanul hagyva legyen pl. a tényez8k negyedik hatvanyainak Osszege a kitizott
feladattol eltérsen: z* +y* = 386; ekkor az el6z6hoz hasonlo szamitassal z = V2+3,y = V2 —3, n = —7 adédik, tehat
a keresett szam raciondlis, de a tényezok irracionalisok. Ha pedig (2) és (3)-at ismét meghagyva 2?4 y? = 200, akkor

r=\/VT48 — 27+ 3,y =1\/ V748 — 27— 3, n = V748 — 36, tehat a tényezskkel egyiitt a keresett szam is irracionalis.



