A (2) feltételi egyenlség négyzete alkalmas rendezéssel igy irhato:
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A maésodik zarojelbeli kifejezésben raismeriink (1) bal oldalara, amely 0-val egyenld. Ennek figyelembevételével kapott
egyenlséglink azonos (3)-mal, a bizonyitandé allitassal.
Az (1) és (2) feltevéseknek csak ugy van értelmiik, ha az a, b, ¢, =, y, z szamok 0-tol kiilonbo6zsk, igy pedig az
alkalmazott atalakitasok megengedett azonos atalakitasok voltak.
Megjegyzés. A latottaknal valamivel tobb ismeret felhasznalasaval az allitas igy is bizonyithato. x/a, y/b, z/c-t u,
v, w-vel jelolve ezek 0-t6l kiilonb6z6 valos szamok, feltételeink szerint
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4) ut+v+w=1, —+—-+—=0, amib6l  vw + wu 4 uv = 0,
U v w
és u? +v? +w?-et kell meghataroznunk. (4) elsé és harmadik kifejezése egyiitthatoként szerepel a T = (t—u)(t—v)(t—w)
kifejezésnek ¢t hatvanyai szerint rendezett polinomalakjaban, eszerint uvw-t d-vel jelolve

(5) T =1t~ (u+v+w)t®+ (uv+ vw + wu)t —uvw = 3 — t* — d.
Hozzuk most két médon polinomalakra a T* = (£ — u?)(t? — v?)(t* — w?) szorzatot. Egyrészt
T =t —u)(t—v)t—w)|[—(~t—u)(—t—v)(—t —w)] =TT,

ahol T" annak a kifejezésnek (—1)-szerese, amely T-b6l t-nek —t-vel valo helyettesitésével all els; ennélfogva 77 =
(=t = (=) —d =t +t* +d esigy T = (2 — > —d)(t® +t* +d) = t° —t* — 241> — d°.
Masrészt az (5)-hoz hasonlo kifejtéssel

T = 1% — (u? + v? + W)t + (W + v*w?® + wu?)t? — v o?w?.

A két polinomalakbol az egyezs foku tagok egyilitthatoinak Gsszehasonlitasabol kapjuk a bizonyitando
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egyenlGséget, tovabba leolvashatjuk az
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(6)

—> w?v? 4+ v2w? + wu? = —2d = —wvw (: —2%)
abe

Osszefiiggést is. Ebbdl az is latszik, hogy u, v, w kozil kettd pozitiv és egy negativ kell hogy legyen. Ez valéban
leolvashato a (4) feltételi egyenletekbdl is: a méasodik szerint nem lehet mindharom egyez6 elGjeld; ha pedig kettd, pl. v
és

-nél,
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és w negativ, akkor az els6 egyenlet szerint mindkett abszolat értéke kisebb, mint u-é, tehat — kisebb ‘—
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igy " + > negativ, és ez méginkabb all " + " + —re.

A (6) azonossag kozvetleniil is nyerhetd a feltételi egyenletekbdl:
u?v? + v*w? + wu? = (uww + vw 4+ wu)? — 2uvw(u + v+ w) = —2uvw.



