Olyan a, b, ¢ természetes szamokbol all6 harmast kell keresniink, amelyre
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(1) a + b + c
Feltehetjiik, hogy a a legkisebb, ¢ a legnagyobb nevez6 a harmasban (egyenlSség persze nincs kizérva), vagyis

(2) 0<)a<b<e

Eszerint reciprok értékeik koziil 1/a a legnagyobb és 1/c a legkisebb:

(3)

ol

Tajékozodjunk a nagysagarol. Evégett (1) jobb oldalan a masodik és harmadik tagot (3) alapjan el6bb a nem kisebb
1/a-val, majd a biztosan kisebb 0-val helyettesitjiik; igy olyan két egyismeretlenes egyenlStlenséget kapunk, melyeknek
1/a a nagyobb, ill. a kisebb oldalan all:

5 1 1 1 1 1 1 3 | 24
=4+ -<-+-+=-=>, immen a<— <5,
8 a b c¢c~a a a a 5
> ! + ! + ! > ! i >—->1
8 a b ¢ a Hen “75
Ezek szerint a-ra harom lehetség van: a = 2, a = 3, vagy a = 4.
1. Keressiink el6szor a = 4-hez megfelels b-t és c-t. (1)-bol
1 1 5 1 3
4 — —_ = - — — = —,
) b + c 8 4 8
A fenti meggondolas elsé felét b-re ismételve (3) alapjan
3 1 1 1 1 2 16
— =4+ -<-4+-= - tehat b < — 6).
sty thdt bs(<O)

Masrészt most (2) szerint b is legalabb 4, tehat b = 4, vagy b = 5. Ezekkel (4)-bol ¢ = 8, ill. ¢ = 40/7 adodik, de az
utobbi nem egész szam. — Eszerint a = 4 mellett egy felbontast kapunk:

5 1 1 1
1 2t iz
(1) 8 4 + 4 + 8
2. Legyen most a = 3. Ekkor (1) igy alakul
1 1 5 1 7
®) pTeTs T3
innen a fentiekhez hasonléan
7 1 1 1 1 2 48
2 b+c_b+b b tehat _7<7,

eszerint most a b = 3, 4, 5 és 6 lehetSségek jonnek szoba. A megfelels c-értékek (5)-bol: ¢ = —24, ¢ = 24, ¢ = 120/11,
ill. ¢ = 8. Csak a méasodik és a negyedik érték természetes szam, igy két felbontéast kapunk:

111 1
(1L, 11I) s_t, 1, t_1

1+1
8§ 3 4 24 3 6 8

3. Veégiil az a = 2 esetben (1)-bdl
11 5 1 1

b ¢ 8 2 8§

Itt alkalmas atalakitassal kozvetleniil attekinthetjiik az Osszes b, ¢ értékparokat. Tavolitsuk el a torteket, gydjtsiink
minden tagot az egyenlet jobb oldalara, és igyekezziink a kifejezést szorzatta alakitani:

8b+8c=0bc, 0=bc—8b—8c=(b—2_8)(c—8)—64.

Eszerint 64-et kell minden leheté modon két egész tényezdre bontani. A tényezGkre (2) folytan b — 8 < ¢ — 8, masrészt
nem lehet a két tényez6 negativ, mert akkor a kisebbre b — 8 < —8, b < 0 ad6dnék. Igy a lehetséges felbontasok:

b—8=1, 2, 4, 8,
c—8=64,32,16,8,



és ezekbdl a kovetkezd felbontasok adédnak:
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(IV-VII) I
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Mindezek szerint 5/8-ra az el6irt alakban a fenti hét (I)-(VII) felbontas lehetséges.

Megjegyzés. Az a = 3 esetben adodott
5 1 1 1

87373
felbontds mutatja, hogy ha elejtjiikk a pozitivsig kovetelményét, akkor a feladatnak to6bb megoldasa van. A fentihez
hasonlé gondolatmenettel tovabbi 6 ilyen felbontast talalunk:

5_ 1,1 1 1.1 1 1.1 1 1 1 1
8 1 8 2 2 7 56 2 6 24 2 4 &
51 1 1 1 1 1
8 1 4 24 1 6 8



