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Mivel x porzitiv, ezért a jobb oldal minden tagja pozitiv. Elhagyva az utols6 két tagot, a jobb oldal kisebbé valik:
:E 3
2) (1+§) >1+a.
Innen mind a két oldalbdl kdbgyokot vonva a bizonyitandé allitasra jutunk.

Meg kell még mutatnunk, hogy (2)-rél (1)-re kovetkeztetve nem kovetiink el hibat, vagyis a kobgyokvonas helyes
bizonyitasi lépés. Bizonyitjuk, hogy ha tetszés szerinti a®, b® szamokra

a® > b3,
azaz
(3) a® —b® >0,
akkor
4) a>b,
azaz
a—b>0.

Ugyanis (3) bal oldalat tényez6kre bontva nyerjiik, hogy

a® —b* = (a—b)(a® +ab+b*) = (a — b) > 0.
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Mivel a — b-nek az utols6 alakbeli szorzéja pozitiv, egyenlStlenségiink helyes marad, ha avval osztjuk. Ezzel éppen a
bizonyitando6 (4) egyenl6tlenségre jutunk.

Megjegyzés. A kérdéses szorzo 0 is lehet, ti. ha egyszerre fennéll a + b/2 = 0 és b = 0. Ezekbdl azonban ellentétbe
jutunk feltevésiinkkel, ugyanis a = —b/2 = 0 és igy a® = b% (= 0).
1+ + ...+

IL. megoldas: Akarhany zi, zo,...,z, szdm szamtani kozepén értjik az szamot, mértani
n

kozepén pedig az {/x12z ..., szamot. Altalanosan is igaz a kovetkezs, n = 2 esetére kozismert egyenlStlenség:
Ha az x1, z9,...,2, szdmok mindegyike pozitiv, akkor a mértani kdzepiik nem nagyobb, mint a szdmtani kozepiik.
Egyenl6ség akkor és csakis akkor all fenn, ha 1 =22 = ... = xn Legyen most n = 3, z1 = 22 = 1, x3 = 1 + z, ekkor
feltevésiinknél fogva zs > x1, és igy a hivatkozott tétel alapjan

1+1+1
%>‘3/1.1.(1+$)’

ami bizonyitandé volt.

Megjegyzések. Eszerint tételiink mar x > —1-t6l kezdve fennall, mert mar ekkor teljesiil z3 = 1 4+ 2 > 0, kivéve
mégis az x = 0 esetet, amikor a két oldal egyenld.
A bizonyitandé allitas mas iranya altaldnositasa: Legyen x > —1, z # 0 és n > 1, egész szam, ekkor

1+%> V1T oz

Mind a két altalanositésra ramutatott dolgozataban Bollobds Béla.
Meg lehet mutatni, hogy a szoéban forg6 egyenlStlenségnek az x > —9, x # 0 szdmok tesznek eleget.
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