I. megoldas: Vonjuk ki az adott szamok 6sszegébdl, 86-bol, a készitendd csoportok Osszegének eltérését, 9-et. A
maradékot, 77-et két egyenls részre osztva kapnok a kisebb 0sszegl csoport Osszegét. De maris latjuk, hogy a kivant
felosztés lehetetlen, mert 77 paratlan, a fele nem egész, adott szdmaink viszont valamennyien egészek.

Megjegyzések. 1. Lényegében ugyanigy bizonyitottak a kivant felosztéds lehetetlenségét azok is, akik a kisebb 0sszegt
csoportban szerepld szamok Osszegét x-szel jelolve — igy a masik csoport 6sszege ©+9 — az z + (x +9) = 86 egyenletrdl
mutattak meg, hogy megoldasa tort szam.

2. T6bb versenyz6 ugy vélte megoldani a feladatot, hogy elhagyta az adott szdmok kozott szerepls 9-et, és azt
mutatta meg, hogy a fennmaradt szamok nem oszthatok két egyenls Gsszegi csoportba. Barmennyire hasonlit is ez
a gondolat a fenti megoldashoz, — mégsem azonos vele, és nem teljes bizonyitds. Ebbdl csak azt latjuk, hogy olyan
megoldasa nincs a feladatnak, melyben a 9-es a nagyobb Gsszegli csoportba tartozik. Olyan megoldas viszont még
nem lehetetlen, amelyben a 9-es a kisebb Gsszegi csoport tagja. Ha pl. az adottak helyett a 9, 2, 2, 2, 2, 2, 2, 2, 2
2 szamokat kellene ugyanazon kovetelmény mellett két csoportba osztani, ez lehetséges: a kisebb 6sszegti csoportban
egyediill a 9-es all, a masikban a 2-esek, bar — mint kdnnyt belatni — a 9-es itt sem lehet a nagyobb Osszegti csoportnak
tagja.

3. Altalaban: adott egész szamokat nem lehet gy két csoportra osztani, hogy a csoportok dsszegének eltérése adott
egész szam legyen, ha a szamok 0sszegébdl az el6irt eltérést levonva paratlan szamot kapunk. De ha igy paros szam
adodik, ebbdl még nem kovetkezik, hogy a kivant csoportositds lehetséges. Pl. a 9, 2, 2, 2, 2, 2, szdmcsoport nem
oszthato ketté kovetelményiink szerint, bar sszegiiknek és az eltérésnek kiilonbsége oszthato 2-vel: (19 —9) : 2 = 5.

4. Megallapitasunk tobb csoportra a kovetkezSképpen altalanosithaté. Adott egész szamok k szami, adott, egész
eltérést csoportra vald felbonthatésaganak sziikséges — de, mint lattuk, nem elegends — feltétele az, hogy a szamok
Osszegebdl az eltérések Osszegét levonva k-val oszthaté szamot kapjunk. (Ez az Gsszeg gy értendd, hogy valamennyi
csoport Osszegének egy bizonyos, kijelolt szamcesoport 6sszegétSl valo eltéréseit vessziik, elGjeliikkkel egyiitt.)

II. megoldas: A feladat ezt kivinja: alkossunk a felsorolt egész szamokbol olyan két csoportot, hogy a benniik
levs szamok Osszegének kiilonbsége 9 legyen, a két Osszeg Osszeadva pedig 86-ot adjon. Ez lehetetlen, mert ha két egész
szam kiilonbsége paratlan, akkor a két szdm ellentétes parossagu, és ezért Osszegiik is paratlan.



