I. megoldas: A feladat feltételei szerint a, b és ¢ ugyan ismeretlenek, de fennéllnak koztiik bizonyos (ismertnek
feltetelezett) m és n értékkel az
b+c po © +a
a = N =

m n

Osszefiiggések, és meg kell hatarozni az a + b ardnyat c-hez. E célbodl kiséreljiik meg a-t és b-t kifejezni c-vel. Az
egyenleteket igy frhatjuk:

(1) ma—b=c¢, —a+nb=c.

Innen b-t, illetSleg a-t kikiiszobolhetjiik, ha az elsé egyenlet n-szeresét a masodikhoz adjuk, illetSleg az els egyenletet
a masodik m-szereséhez adjuk:

(2) (mn—1a=Mn+1)c, (mn—-—1b=(m+1)c
e kettd 0sszegébdl, ha mn #£ 1, a keresett arany

a+bim—|—n—|—2
¢c  mn-—1"

Ha mn =1, de m és n koziil valamelyik nem —1, akkor a (2) egyenletekbdl kovetkezik, hogy ¢ = 0, s igy ez esetben
a kérdésnek nincs értelme.
Ha végil m = n = —1, akkor mindkét (1) alatti egyenlet az

a+b+c=0
egyenletbe megy &t, és innen, ha ¢ # 0,
a+b
=-1
c

adodik.

Megjegyzés. A feladat megoldéasat az tette lehetGvé, hogy az a, b, ¢ ismeretlenekre csak két elséfoku egyenlet all fenn,
és ezekben nem fordul el az ismeretlent nem tartalmazo tag. — Az ilyen egyenleteket homogén elsfoku egyenleteknek
szokas nevezni. — Egy ilyen egyenletekbdl all6 egyenletrendszernek mindig megoldasa a csupa 0-bol 4ll6 értékrendszer.
Ha van ettdl kiilonboz6 megoldas (és esetiinkben van, mert kevesebb az egyenlet, mint az ismeretlenek szama), akkor
az egyenletrendszer legfeljebb valamelyik ismeretlennek a tobbihez valé ardnyait hatarozza meg (ezt sem foltétleniil

a b
egyértelmtien). Esetiinkben pl. lényegében az — és — aranyokat hataroztuk meg.
c c

II. megoldas: Jeloljiik a keresett ardnyt x-szel, akkor m, n és x kozott keresiink egy (a-tol, b-t6l és c-t6l fiiggetlen)
Osszefiiggést. Ha ez sikeriil, abbol x-et mar kifejezhetjiik. Az m, n és x-re fennall

b+c ct+a a+b
(1) m = , n= , T = .
a b c
Az egyenletek szimmetridjat a, b és c-ben még vilagosabbé tehetjiik, ha mindegyik egyenléséghez hozzdadunk 1-et:
b b b
o1 Gtbre . avbie . atbic
a b
Innen, ha m, n és = egyike sem —1, akkor
1 1 1 a+b+c
= = 1
m—|—1+n—|—1+3:—|—1 a+b+c ’
amibél z-re az
~ m+n+2
- omn—1
érték adodik, ha mn # 1.
Ha mn = 1, akkor az (1) alatti els6 két egyenlet szorzatabol
ab + c(a +b) + 2 cla+b+c)

1=

=1
ab + ab

Innen, mivel feltettiik, hogy a, b, ¢ egyike sem 0, kovetkezik, hogy
(2) a+b+c=0,

s igy
m=n=x=—1.

Ugyancsak a (2) egyenlethez jutunk, ha m, n és x koziil csak egyrol tessziik fel, hogy értéke —1.



