I. megoldas: Jeloljik OB-nek, ill. OC-nek az AD-vel valé metszéspontjat Bi-gyel, ill. Cq-gyel (1. abra).

7. dbra

A korivet harmadolé pontokhoz huzott sugarak az O-nél levé kozépponti szoget is hdrom egyenld részre osztjik.
Huzzuk meg a CB; szakaszt. Az igy keletkezett OC By haromszog egybevagd az OAB;, haromszoggel, mert annak
O B-re vonatkozo tiikorképe, ugyanis az OA és OC sugarak egyenld szoget zarnak be O B-vel.

Ha megmutatjuk, hogy a B1C1C haromszdgben a C1-nél levs szog tompaszog, s igy a haromszog legnagyobb szoge,
ebbdl kévetkezni fog, hogy B1C a haromszog leghosszabb oldala; ennek kovetkeztében By Ch kisebb By C-nél, tehét az
utobbival egyenlé AB;-nél is. A két sugér a hurt ezek alapjan nem osztja egyenls részekre.

A B, C1C szbg azonban az egyenls szaru O B;C haromszog két egyenls szoge koziil az egyiknek, tehat mindenkép-
pen egy hegyesszognek a kiegészits szoge, s igy valoban tompaszog. Ezzel, mint lattuk, a feladatot meg is oldottuk.

Szimmetria okokbol vilagos, hogy a C1 D szakasz az AB;-gyel egyenld.

II. megoldas: Jeloljik ismét Bi-gyel és Cy-gyel az OB és OC korsugarak metszéspontjat az AD harral (2. abra).

Az OB sugar az ABC sz0g szogfelezGje, ABB1<t = B BC<. Az AOD szog szogfelezGjére a By és C1, valamint a B
és C' pontok tiikros helyzettiek, igy B1Cy parhuzamos BC-vel, tehat By BC'<< = OB;C1<. Az utébbi szog cstucsszoge:
AB1 B sz0g eszerint az AB By szoggel egyenls. Az ABB; haromszog tehat egyenld szart, s ezért AB; = AB. Az AB
mint ugyanakkora kézépponti sz6ghoz tartozo hir a BC hiarral egyenls. A BOC' szig szarait metszé B1C1 és BC
parhuzamos szakaszok koziil a tavolabbi BC' a hosszabb. Igy az utobbival egyenlé AB; szakasz hosszabb, mint B;C}.

Megjegyzések: 1. Azok szdmara, akik mar ismerik egy haromszog szogfelezGjének osztasaranyéara vonatkozo tételt
(alt. gimn. II. oszt. tananyag), kozoljiik a feladatnak kovetkezs egyszerd megoldasat.
Az OAC, haromszognek az OBy szogfelezGje. A szogfelezdk osztasaranyara vonatkozo tétel alapjan

ABl : BlC'l = AO : ClO

Mivel C; 0O feltétleniil kisebb, mint a kor sugara, ami AO-val egyez6 nagysagu, ezért AB; és B1C; kozil a B1C1 a
kisebb.

2. Ha a bizonyitottakkal ellentétben az ivet harmadol6 sugarak az ivhez tartozé hurt is harmadolnak, ez lehetGséget
adna egy sz0g harmadolasara korzdvel és vonalzoval, ami pedig lehetetlen (1. pl. Kézépisk. Mat. Lapok XIV. két. 4. és
5. sz. 97-107. és 129-134. 0.). — Sok versenyz6 a szogharmadolés lehetetlenségére hivatkozva cafolta meg a keletkezs
szakaszok egyenlGségét. Ez a megoldas természetesen jo, de a fenti bizonyitasoknal dsszehasonlithatatlanul nehezebben
bizonyithaté, mélyebben fekvs tételt hasznal fel egy ilyen egyszertd feladat megoldasara.



