I. megoldas: Legyenek az ABCDEF hatszog A, C és E cstcsoknal levs szogei 120°-osak. Ekkor a mésik harom
sz0g Osszege is 360°; mert a hatszog szogeinek dsszege 720°. Igy az ABC haromszoget A koriil elforgatva, mig AB a
vele egyenlé AF' oldalra keriil és hasonléan a CDE haromszoget E koriil ED oldalaval EF-re forgatva, a BC és DC
oldalak egy egyenesre fognak keriilni (4. dbra), és mivel a két oldal egyenls, a C' cstcs a két forgatasnal ugyanabba a
G pontba keriil.

4. dbra

A keletkez6 AEG haromszog az AEC haromszog tiikorképe az AE egyenesre nézve. Az elforgatas folytan keletkezett
CAG és CEG szogek 120°-osak, s igy az AE szimmetriatengely az AC és EC oldalakkal 60°-0s szOget zar be, az ACE
haromszog tehat szabalyos.

II. megoldas: a) Az allitast konvex hatszogre igazoljuk. Az el6z6 megoldas jeloléseit hasznéalva rajzoljunk A
kozéppontu korivet F-en és B-n at a (120°-0s) FAB szog széarai kozé és hasonloan C kozépponta kor a BCD szog
szarai kozé B-n és D-n at. A két korivrol az F'B, ill. BD szakasz 120° alatt latszik, mert a latoszogek 240°-os kbzépponti
sz0ghoz tartozo keriileti szogek. (5. abra).
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5. dbra

Belatjuk, hogy a két koriv metszi egyméast. A D pont az FAB 120°-0s szogtérben van, mert a hatszog konvex,
tovabbéa az F'B koriven kiviil, mert kiilonben az F DB szog legalabb 120°-0s volna. Mivel a BC'D és DEF egyenlGszara
haromszogek szarai kozti szog 120°, igy ezeknek a D-nél levd szarai 30°-osak, tehat a hatszog D-nél levd szoge 180°-
nal nagyobb volna, de ez lehetetlen, mert a hatszog konvex. Ugyanigy kiévetkezik, hogy az F' pont a BC'D 120°-0s
szogtérben van, a BD koriven kiviil. A BD koriv az F'AB korcikk belsejébe indul a B pontbol, mert az ABC' sz0g
a hatszog konvex volta miatt 180°-nal kisebb. Igy a két koriv valoban metszi egymast egy I pontban. Ez a pont B
tiikorképe az AC' egyenesre.

Az I pontbol, mint lattuk, az F'B és BD szakasz 120°-0s sz0g alatt 1atszik, s igy ugyanakkora szogben latszik a
DF szakasz vagyis az E kozéppontd, D-n és F-en athaladé kisebb koriv is 4&tmegy I-n. Ebbdl kovetkezik, hogy az I
pont D-nek is tiikorképe a C'E egyenesre és F-nek is tiikkorképe az EA egyenesre.

Az ACFE haromszog oldalai a bizonyitottak szerint merélegesek, az egymassal 120°-0s szoget bezaro, IB, ID és
IF szakaszokra s igy szabalyos haromszoget alkotnak.



b) Ha a hatszogben pl. a D cstcsnal levs szog 180°-nél nagyobb, akkor D az F'AB korcikkben van, s igy a BD és
DF korivek meghosszabbitasa metszi az FB ivet egy kozos I pontban (6. abra).

A bizonyitas ez esetben az elbbihez teljesen hasonlé modon fejezhets be.



