Képezziik a két oldal kiilonbségét
(a® 4+ b%)(c* + d?) — (ac + bd)® = ad® + b*c® — 2abed = (ad — be)® > 0,
a, b, ¢, d minden szambajovs értékére. Egyenléség csak abban az esetben &allhat fenn, ha
ad = be.
Megjegyzés. 1. A bizonyitas a kovetkezd azonossag levezetésével tortént:
(a® 4+ b%)(¢® + d?) = (ac + bd)” + (ad — be)”.

Ebbél az itt bizonyitott egyenlGtlenség mellett egy szamelméleti érdekesség is leolvashaté: ha itt a, b, ¢, d egész
szamokat jelentenek, akkor az azonossag azt fejezi ki, hogy ha két egész szam kifejezhets két négyzetszam Gsszegeként
(m == a® +b% és n = ¢ + d?), akkor a szorzatuknak is megvan ez a tulajdonsaga. Ez lényeges segitséget nyujt
annak a kérdésnek vizsgalataban, hogy mely szamok allithatok el6 két négyzetszam Osszegeként (lasd idevonatkozdan
pl. Matematikai Versenytételek II. részben az 1938. évi 1. feladathoz fizott jegyzetet).

2. Konnyen igazolhato a felhasznalt azonossag kovetkezs altalanositasa:

(CL% + a% + ...+ ai)(b? + b% + ...+ bi) — (a1b1 + a2b2 oo+ akbk)2 = (a1b2 — a2b1)2—|— —|—(a1b3 — a3b1) + ...+ (albk -
agby) + (agbs — azbe)® + ... + (arbp_1 — ap_1by),
amibdl leolvashatjuk az

(@2 4a2+ ... +a2)(b2+b2) +...+b2) > (arhy + agbs + ... + agby)?

nevezetes Cauchy-féle egyenl6tlenséget. Itt egyenldség csak akkor allhat fenn, ha a b;-k a megfelels a;-b6l minden egyes
i-re ugyanazon c szdmmal val6 szorzassal keletkeznek.



