I. megoldas. Legyen a C-bol induld szogfelezs és DE metszéspontja F, a szogfelez6k metszéspontja O. (2. abra.
— Felhasznaljuk tehét azt a tételt, amely szerint a belsé szoglelezSk egy pontban metszik egymast.)

2. dbra

Ekkor, mint az AOCA kiils6 szoge

COD<=FOD< =5 + 2.
A keriileti szogek tétele szerint
ADE<=0ODF<« = g
Igy a DFO haromszoghél
a+B+7y

DFO< = 180° — (ODF< + FOD<) = 180° — = 90°.

DEFE tehat mer6leges a C-b6l induld szogfelezore.

II. megoldas: A D ill. E pont felezi a koriilirt kornek a BC, ill. AC oldalak folotti ivét. Igy az egyenls iveken
nyugvo keriileti szogek egyenld volta miatt a CDOFE négyszogben a DE atlo felezi a végpontjainal levd szogeket (3.
abra), tehat szimmetria-tengelye a négyszognek. (A négyszog deltoid.)

3. dbra

Mivel C' és O egymas tiikorképei D E-re nézve, azért
DE 1 CO,

de CO a C-bdl indul6 szogfelezs, mert O-n kell &tmennie a harmadik szogfelezének is.

II1. megoldas: A CDOE négyszog deltoid voltat a kovetkezSképpen is bizonyithatjuk:

Ha a B és C pontokat rogzitjiik és A végigfut a BEC iven, akkor O annak a kérnek BC ivén fut végig, amelynek
kozéppontja D (3. abra — lasd a tavaly A. D. verseny I. forduld 1. feladatat a K. M. L. 1954 oktoberi szamaban).
Hasonloképpen A és C rogzitése és a B pont mozgasa esetén O mértani helye az E kozéppontu AC koriv. Tehét

DC = DO és EC =FEO,

ami bizonyitand6 volt.
*

A tovabbi megoldésok nem hasznéaljak fel a szogfelez6k metszéspontjara vonatkozo tételt.

IV. megoldas. Jeldlje G a C-bgl huzott szogfelez6 metszéspontjat a korrel (4. abra).



4. dbra

D, E és G felezik a haromszog oldalai feletti koriveket. Hazzunk D-bél parhuzamost C'G-vel. Legyen ennek mésodik
metszéspontja a korrel H. Ekkor

CH=CD,
igy az EAGH kbriv a harom oldal folotti korivnek felerészeib6l tevodik Ossze, vagyis féelkor.

Ebbél kovetkezik, hogy
EDH< =90°,

és igy a DH||CG 06sszefiiggés folytan
DFE | CG.

Megjegyzés: Tulajdonképpen azt az altalanos tételt bizonyitottuk az itt szerepld specialis esetre, hogy két hur szoge
akkora, mint a szog és csucsszogével szemkozti ivek Osszege f6lotti keriilet szogek a korben. Az itt hasznélt bizonyitas
tetszés szerinti hurokra atvihetd.

A feladat néhény tovabbi megoldéasa lényegében e tétel mas segédvonalak alapjin torténd bizonyitdsaiban allt.
(Ezeket itt nem kozoljiik.)

V. megoldas: Messe a DE egyenes az AC és BC oldalt K-ban és L-ben. T6bb versenyzé azt mutatta ki, hogy a
CK L haromszog egyenld szara. Ebbgl kovetkezik, hogy DE meréleges a C-b6l induld szogfelezére, mert egyenlszara
haromszogben az alap és a csicsndl levs szog szogfelezGje merdlegesek egymasra.

5. dbra

Az egyenlGszarusag példaul igy lathato be egyszerten: Mivel E felezi az AC korivet, D a BC korivet (5. abra),
azért
CED< = BCD« é ACE<«=CDE«,

mint egyenlé koriveken nyugvo keriileti szogek. Ebbdl kdvetkezik, hogy a CK Ea és DLCa harmadik szogei is egyenldk,
amelyek egyben a CK L héromszog K-nal és L-nél levs kiilss szogei.
Igy a CK L haromszog egyenls szara.

VI. megoldas: Legyen Cy az AB folotti C-t tartalmazo koriv felezépontja. Az ABCy egyenlGszariu haromszég
Co-bol indulé szogfelezGje az abranak szimmetriatengelye s igy az ABC\ maésik két szogfelezGjének, Dy és Eg metszés-
pontjait osszekots egyenes merdleges ra (6. dbra).



6. dbra

Ha most Cy elmozdul a kor mentén C-be, akkor Dy és Ey ugyanolyan irdnyban feleakkora korivvel mozdulnak el.
Legyen Dy Ey és DE metszéspontja H. A mondottak szerint

1
DoEogD< = EDEy< = §COGC<I
Ennek folytan, mint az FoDH haromszog kiils6 szoge
EyHE< = HEyD< + HDEy<t = CoGC4,

vagyis a DE egyenes ugyanakkora szoggel fordult el, mint a C' csicsbél induld szogfelezs, merdlegességiik tehét
megmaradt.



