I. megoldas: Legyen AC és DP metszéspontja F, tovibba messe a PA egyenes a kor D-ben hizott érint6jét
F-ben (1. abra).

1. dbra

Bebizonyitjuk, hogy F a BPF D trapéz atléinak metszéspontja. Egyrészt
FD=FA és PA=PB,

mint egy pontbdl hizott érinték. Az 4tlok metszéspontja az atlokat a parhuzamos oldalak aranyaban osztja, ugyanigy,
mint A az F'P szakaszt, tehat az A-t az atlok metszéspontjaval 6sszekotd egyenes parhuzamos a parhuzamos oldalakkal
s igy azonos az AC egyenessel.

Ismert tétel szerin az atlok metszéspontja felezi a rajta at a paArhuzamos oldalakkal parhuzamosan hizott szakaszt,
s igy a feladat allitasat igazoltuk.

II. megoldas: Messe DA meghosszabbitasa BP-t Q-ban (2. abra).

2. dbra

Mivel az ABP haromszog egyenld szara, igy az ABQ derékszogi haromszogben a PAQ és PQA szogek egyenld
szogeket potolnak 90°-ra vagyis az APQ haromszog is egyenls szari. Igy QP = PB, tehat DP a BDQ haromszog
sulyvonala, tehat felezi a BQ-val parhuzamos AC szakaszt is, és ez volt a bizonyitando.

II1. megoldas: Az AD egyenes parhuzamos a P pountot a kor O kozéppontjaval osszekots egyenessel (3. abra).

! Matematika gimnéaziumok II. osztalya szamara. Tankonyvkiado 1953. 30. old.



3. dbra

Ugyanis az AB egyenes mersleges AD-re. Thales tétele szerint, PQ-ra pedig azért, mert utobbi szogfelezGje, az
el6bbi pedig alapja az AP B egyenlGszart haromszognek.

Mivel O felezi a BD szakaszt, ezért P is felezi a BP egyenesnek B-t6l az AD egyenessel valo () metszéspontjaig
terjedd szakaszat. D P tehat sulyvonala a BD@Q haromszognek s igy felezi a BQ-val parhuzamos AC szakaszt is. Ezzel
igazoltuk a feladat allitasat.

Jegyzet: AD és PO pérhuzamossaga sok mas tton is belathato, példaul igy: az ADB keriileti szog fele az AOB
kozépponti szognek (3. abra). Mivel a két szog B-n atmend szarai egy egyenesbe esnek, igy AD parhuzamos a kdzépponti
sz0g felezGjével, ez pedig a PO egyenes, mert a PAOB négyszog deltoid.

Megjegyzés: Itt a leggyakoribb hiba az volt (mint az a bizonyitasi feladatnal altalaban lenni szokott), hogy a
bizonyitando tétellel egyenértéki allitdst hasznéltak fel a versenyzdék bizonyitas nélkiil. Pl. az 1. abraban feltételezték,
hogy BE és F'E szakaszok egy egyenesen vannak stb.



