I. megoldas: Ottel valo oszthatosag eldontésére elegendd egy szam utolsé jegyét nézni. Hatvany utolso jegye
viszont csak az alap utolséd jegyétdl fligg, igy egyszerd szamitassal adodik, hogy a negyedik hatvany utolsé jegye, ha
az alap utolso jegye

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9

Sorra
0,1,6,1,6,5,6, 1,6, 1

lesz. Két negyedik hatvany kiilonbsége tehat 0-ra vagy 5-re végzddik, s igy oszthato 5-tel, kivéve azt az esetet, ha az
egyik hatvanyozott szdm oszthato 6ttel, a masik pedig nem.

II. megoldas. Annak eldontésére, hogy egy kiilonbség oszthato-e 5-tel, elég ezt a maradékot nézni, amely adodik,
ha a kisebbitendét, ill. kivonandét 5-tel osztjuk.

Sziikségiink lesz ennek megvizsgalasahoz arra az észrevételre, hogy egy szam négyzete 5-tel osztva ugyanazt a
maradékot adja, mint az 5-tel vald osztasbol szarmazd maradékanak a négyzete. Valoban, ha

a=>5k+r,

akkor
a® = 25k* + 10kr + r* = 5(5k? + 2kr) + 12,

s igy a’-nek 5-tel osztva ugyanannyi a maradéka, mint r*-nek.
Legyen most méar a és b két egész szam.
Ekkor
a* —b* = (a — b)(a +b)(a® +b?).

Ha a két szam ugyanannyi maradékot ad 5-tel osztva, akkor az elsé tényezs oszthato 5-tel. (Beleértjiik azt az esétet
is, ha mind a két szam oszthato 5-tel, azaz ha mindkét maradék 0.) Ha a két szam maradéka 1 és 4, vagy 2 és 3, akkora
mésodik tényezs oszthato 5-tel.

Maradnak még azok az esetek, amelyekben a két szdm maradéka 1 és 2, 1 és 3, 4 és 2, 4 és 3, mert ha az egyik
szam 0 maradékot ad, a masik pedig 0-t6l kiilonb6z6 maradékot 5-tel osztva, akkor a negyedik hatvanyok kiilonbsége
nyitvan nem oszthato 5-tel. Az 1 és 4 maradékot add szamok négyzete 1-et, a 2 és 3 maradékot ad6 szamok négyzete
pedig, 5-tel osztva, 4-et, ad maradékul, s igy a hatralevé négy esetben a fenti szorzat harmadik tényezsje oszthatd
5-tel.

Azt nyertiik tehat, hogy két szam negyedik hatvanyanak kiilonbsége csak akkor nem oszthato 5-tel, ha az egyik
szam oszthatd 5-tel a mésik nem,

Jegyzet: Valasszuk b-t 1-nek, ekkor eredményiink azt adja, hogy

at—1

mindig oszthaté 5-tel, ha a nem oszthatéd 5-tel. Ez speciélis esete Fermat kovetkezd nevezetes tételenek: Tl
Ha p primszdm, a pedig barmilyen p-vel nem oszthaté szdm, akkor

aP~l -1

oszthato p-vel.

!Lasd pl. Faragt Laszlo: > A szamelmélet elemei< c. szakkori fiizet 75. old.



